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SOLVTIO PROBLEMATIS 

A R. P. MARINO MERSENNO MINIMO 

PROPOSITI. 

Datis tribus quibufcumq- magnitudinibus,rationalibus 
vel irrationaIibus,datifqueduarum ex illis Logarith- 
mis,tertiae LogarithmumGeometrice inuenire. 

d v o 

A proponentedehacPropofitione pronuntiantur. 

V N V M 

Quddforfitanlonge difficiliorem quamipfa Quadratura Iblu* 

tionem requirat: 

« 

ALTERVM 

QuodQuadraturaCirculi a R. P. Gregorio a S ro . Vincentio exhibita, 
abcatinillud necdumfolutum Problcma. 

Quibus videtur indicare.fblutionem Problematis de Quadratura Circuli.expeditamforcfi 
dcfectus fuppleatur.quem in fohitione Problematis a fe propofiticonfiftere iudicauit. 
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P R M F A T I O. 

^P^Ncidi nuperinCehfuramquandam,quamR.P: Ma- 
335?* rinvs Mersinnvs , libro quem dc RerlexionibusPhy- 
gjf^J^ fico-mathcmaticisinfcribit; qua,defubtiliflimoopcrc 
K.1".Ghegorii a S'°. Vincentto cSocictatc Iesv, quo<fnupcr 
fummaomniumadmirationeapplaufuqueprodiit, quid fervti- 
ret,palameuulgauit. ScrifJtocam amicus quidam comprehen- 
fam, huc tranfmiferat,cumlibrumipfum azque commodc non 
poiTet: quam cumquafi teinere abie&am, ©cveluti negle&am 
Forte infpicerem,famamqucinterim incomparabilisinGeome- 
tria viri vidcrem fi non obtcri.faltem apud Gcometriae non adcb 
periros aliquoufque obfcurari,certcnonnegIigendapenitus rcs 
vifa tum cft , (eddigna omnino quam fcripto refellerem ego, 
cum eam non magni fc facere RP.Gregorivs fatis oitcnderers 
vtomnibus in eamquiincidcrentjfierctmanifeftumjniuriami- 
pimc fcrenda, hominis tam bene de Geomctriameriti incompa- 
rabilesIabores,tam indignis modiscontcmni,acvclutidilacc- 
rari. 

Uludtarrfen vacillantcm me, dubitantemquc an rclponfione 
digna res eiTet,planea fententia reuocauit,quodcumGeome- 
rricar cuiufdamPropofltionis mentionem faccret, a quatamen 
ftabilimentum omne,qualUcumque Cenfura illapctere videba- 
tur, fatisofficiomeo fa&urus mihi vidercr in caufsa Geomctri- 
ca, fi illa ipfa tantummodo, prout expctitur, foluerctur : ftare 

fnimficfuumhonorem vidcbam Quadratune Circuli , quarri 
L.P.Gregorivs a S M .ViNCENTio,pubIiciiurisfccit K cumaliam 
nullam difficultatcm ad remquxfaceret,hoc eftGcometricam, 
in earecte percipienda,fibi Merfennus con queratur obuolutam. 

Operas pretium tamcn erit Cenforis verba his attexcre , vt 
quamparumGeometrice conceptafit&exprelTa, inipfovefti- 
bulo , «quus Le&or in telligat. 

- • 

» 



CEN- 



CENSVRAR. IVMARlNI MERSENNt 

Quam libro Reflexionum Pbyfico-marchd- ; 
maticaruminferuit, Pag.^x/ 



. . ■ • * A 




y^Qoflm autem Phafnomenis editis , conatus ingens in in- 
nenicnda Ctrculi Quadratura, laborc improbo impenfus efl'i 
%&decem libris exp/icatus,quo PrOportionalitates nouo modo 
dt ducnntur: qutppenon folum rationes ftmtlesSed etiam difitmilcs in- 
terfe comparat. At 'verocum neque dcdcftt ^uadraturam eomodo 
quo folet a G eometris expeciari, cum in ea exhibenda , longe quam ipfa 
Quadratura di^ictUorafupponat/velposlulet', ncquememineritvlla- 
tenus GeometrtAper Indiutftbilta Eruditifltmi BonduenturA Caual- 
lerij,quandoquidcmprimusiUarnperlndiuiftbitia mtthodum cdtdit, 
qut tamen tlli prAluxiJJe vidctur, noflris Geometris dijj?licuit. Qui 
pr&terea nonnthilinillo opere requirunt, *Vtl arguunt; uLj, prAferttm 
quodcum Opus fuum QuadraturACirculi fjcctofo , fuftrbocytitulo 
infignierit,nthiltamcnquodad[remfactat, prAtertdquodektnre ha- 
clcnusinuentumefi,protulerit. QuippeiniUud abit nccdumfolututh 
Troblema ^quodqjforfttan tonge dijflctliorem quam ipfa Quadratura 
folutionemrcquirit \*Datis trtbus quibufcum^magnttudtnibus , ra- 
tionalibus , njelirrationaUbus , datifyduarum ex tllts Logarithmis^ 
ttrttA Logarithmum Gtometricetnucnire. 

I-fec R.P.Makini MERSENNi*fententia,totidem cxprefla Vcr- 
bis> hoceftfingufis , & omnibus. Contemniquidem potcrant 
omnia,quaptotiCcnfuracohtinentur,imb&contcmnuntur \ 
pcritis: fiIdrctamcnomnino,non videbatur confultumjfaltem 
ad Geometrica refponfum oportuit^cum in ter multos vcrfcm ur 
bodie, quibusfilentium ipfum, erroris deprehenfi videtur ctfc, 
tacita quidcm, fed indubitata corifeffio. 

Conabimur igitur ad Problema ^ropofitum relpondcre, il- 
ludque fupplere quodad abfolutam circulidimennonem Mer- 
fennus dedfefufpicabaturi&hacoccafionequorundamdubiis 
racicmus fatis, quibusaliqua?propofitionesQuadraturam fpe- 
&an tes , obfcuriores vif* fun t. 
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tkftnditur^eminaturj^foluitur tegiiimedeterminatum 
g P R O B L E M A 

^rofOfitumak.P.MafinoMejfinndMinimd. 




Atis tribus quibufcum$ magnicddinibus rationalibus vef 
irraridnalibus , dacifquc duarum cx iliis Logarithmis , terciae 
Lbgarithmum Gcdmccrice inucnire. 

t OgaritUbriim ca cohditto ciim Gtm non nifi ferici magnlrudinum conrJnue 
■^proporttotuhumriteaffigantur, proindcpoftulat Prbblema prasfcns,vt,fi 
cxpoiita iit quauts ieriei 

coutiuuc proportibnaliurfl A 1> C P 

A,B,C,D,&c. ineaqueaf- r* ~ """"^V 

fumanturquxuismagnith- ' 
dines A 3c C , quarum L6- • 

garithmi fint dati, aflumatur autedl qu a*u i s magnitudo L, Georaetrice d etcr mi- 
nctur, quota fit L magnitudo incaferic quaatitatum in continua ratione con- 
ilitntarum^inguafuntmagnitudines A & C; determinetm^ueprartereaquo- 
ta: & illat iint in eadem ferie. Hoc ccrte fi praftrterfmus folutum ent quod pro- 
ponebatun , • 

Verufnilludexpcndcndumeftimprimis « an ^roblcmaproutpropoflrumeft 
tniui-rfJm, & illimitate, rect.e problematis nomine indigitari poffit.- nani H 
«iJlV*r»r efle quodam in cafu demonftrauero , etricero certe, non retftc neque 
Ueomctricc fuifle pTOpotitum. 
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A- . B C 

G F 




Vt Igittrr cUre prbcedamus, pcTciplamur^ue.exponatur feries aliqua a» 
tatum <juae finf Ineademanalogia A,B, C, fuppouamu^ue eamprogreuioi 
vtrim^ue promoucriifcilicet per dimiautioncnl quantiratrim !n terminis L, , 
&c.&pefincrementumtrafdemferieipert«iiiinosF.G,&c. exponaturqtqua;- 
uis quantitai L< De hac magnitudinc L plura queripoflunt, ac illud imprimis 
• Primb. Au illa fit vni c numero magnitudinumqua; funt in progreflione feriei 
expofira* rationis G ad F , fiuc an ratro G ad L fit aliquoties multiplicata, 
v.g.triplicata,quintUpIieata,ceiKup1icataratioms G adF, aut Fad G, fiL 
maiorfitquam G f . ' ' ray>"v. r 

Secundo. An alia* icries magnitiidmum poflint exhiberi , quat fingulas harunt 
quantitatttm qua; ftint in ferie A , B , Carrt G,F,A,Arc. contineant , fic vt ratio A 
ad B. item B ad C, Scc. fit dupticata , qtrmtuphcata , centuplicata , ficc. rationis 
quam babet primaad fecundam alrerrosferiei fntermediie. 

Tertio.An pofitoquodquancttas L noncpntineaturinferie A,B,C,pofiTtea 
reperiri in alfa quadam ferie progreffionunl^ua: totam A,B, C,D feriem dr<3o' 
fnodo comp1ecf.atur. 

S (^uarto.An pofito quod cmantttasLjrt vha fcrie pro^reflionum narumexhf- 
beri poflit,inomniferiePropofita pofsit reperiri , fi ira muitiplfcerur nutnerOJ 

-t poftcrior iemper includat fuperiores. 

A ) KX 



CONFIRMATIONES 
G F 1> E 
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Exquibus omnibusfict manifdlum,qu6tHiclata:fiiw A Sc C^antimtes ,ca- 
tumque Logarithmi,&: tertia item datafit L,qux io ferie nulh^P^polfit inqua 
funt A &Cquanritates,quantumcomquefcriesillaextcndaturautdiuidaturaut 
multiplicetur (quodficri potfe demonttrabitur } nonpoifeinhoccafuinueniri 
Logarithmum quantitatis L,ac propterea male propofitum eflTeProblema.Atque 
exhocipfolimitacioncm inueniemus, quaconftringi Problema debuerat, ficque 
in ordinem rcdaftumad Geometricam conftru&ionem reuocabimus, quod nul- 
lis videbatur legi bus pofle cocrceri. 

Vtautem hifce quaifitis Geometrico rigore faceremus fatis , potiflima doclrf- 
na Partis quart* K7.de Hyperbola, ex Opere Geometrico R. P Gregorij . repe- 
icnda hic fbret; fundamcnra enim do&rinas quc. Logarithmos compleditur inrbi 
continentur. Sed qtria nimis longum id foret.ftatui tres quatuorve PropoiirioneS 
hifceinferere, quae mftituto noftro faciantTatis. Demonftrationemipfaranon 
apponimus breuitatis gratia, propofitionem ipfam expofnifte contcntiivt quibus 
ipfum Opus Geometricum R.P Gregorijad manum npn fuerit , intelligant nihi- 
lominusquacnamifthicveritasproponatnr» fictSue demonftrationes noftrac , in 
quibus illae citabuntur, clariores euadent , manifeftior^ue fkt verita». • • 



PROPOSITIO PRIMA. 



DAtaquauisfcrielinearu AB, AC,A D,AE,AF,AG,&c.qu?candc 
rationem cominucnt ABad AQcrigantur ad angulos reftos li- 
ncx AG punSis G, F,E,D,QB alixrcSa: nimirum GN,FM,EL, 
D K, C,I,B H,quac fint m cadcm rationc cum lincis A B, A C, A D, A E, 
AF,AG. 

Dico punaa~H,I,K,L,M^Sl y &c. cfTc ad Hypcrbolam cuius afympto- 
ti funt A V, A G,qux ad rc&os angulos fibi inuiccm criguntur. 



Xt 



35 




Dmon/tratio. 

. ( ' » - t ' n 

pAtetexi 9 8.lib. de Hyperbola. omniacnim rcdangula AH..AI, AK>AL, 
«| AM, AN xqualiafunt. 
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t^V Afa k ATVkiE. 
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firoUarium. 



k Atiigitur ierie continile proportionalium liriearura 0,P.Q,R»S»T,&.c. da- 
tifquclinois A V, AG ar.gulutn qucmcutnque contnicbtihus facile in Unc&\ 
AG inuenientur punda Bi C, D,E»F>G,$cc. cquibusecWtaj BH,CI,D,K# 
EL. &c aequales quidem lineis O.PjQj&c. fingula: fingulis, rarallelaiautcmad 
AV, terminenturadeanderiiHypcrbolam, cuiusafymptotiunt A V,AG« nana 
fi fumaotur c linea A V rc&a; , qu£ fincarquales, T,S,R,Q,P,0. fcilicet a 0, 
A y, a $, a A, a 6, Hc. Dcinde linea qua*uis A G afiumatur qua; diuifa fit fecun- 
dum eandem rationem, fccundum qujun diuiia cft A V m@,y,$,*, £,cx pun&ls 
autem $y>&,£,$ ponantur aiquidiftantes re&e. A G, fimilitcr ex pun&is B.CD, 
E,F, G erigantur linea; qua: aequidiftent A V , concurfus harum parallelarum 
afsignabuntpunc^aHyperbolica H,I, K,L,M,N: cruntque HB, lCKDiJLE» 
MF,NG,acqualesrettisQ,P,Q,R,S»T. 



PROPOSITIO It. 

Adcm figura aflumpta 1 , fint rurfiis A V, A G afymptoti fiyperbdla? 
rHI KN:& ponantur BH, CI^GN parallelar afymptotb AV, 
aufcf tntcs quaedam fegmenta hyptrbolica H B C I, I C G N. 

Dicb qubd ratio H B ad I C totics multiplicct rationem ICadNG, 
quotics fupcrficics HBCI, (quam commoditatis gratia dcinceps voca- 
bimuS fuficrfltitm H C ) continct fuperficicm 1 Gj aut contra fiuc quod 
idcmeft.tfico cjuod ratio H B ad IC tbtics riiuitiplicatafit rationis I G 
adNGjquotiesfuperficics HCcowinctfuperficiem l G,autcontra. 




8 & 7 * o 

j^Ernoriftrationem vide I-7.de HyperD.Prop.uj.8cup.operis Geometrfci. 
PROPOSITIO tth 

| Kdcrh pofitis: 

1 $i \intx H B,I C,K D,L E,M F,N G,'&c. fiue qaod in idcm reci- 
di t (\ lincx A B, A C,A D,A E, A F, A G, ficc. continue proportionales 
fucrint. 

Dicofuperficies bmnes nyperbolicas tt C,ClC, KE,E M,MG , &c. 
fcqualcs cffc.Et fi fupcrficics hyperbolicat pcr lineas H B,l C, K D , &c. 

afympto- 



8 CONFIRMATIONES 
afymptoto AV parallclas detcrrninatx , xqualcs fuerintintcr fc, dico 
omncs lincas H B,I C,K D,L E,&c. itcm & omncs lincas A B, A C, A D, 
A E, &c continucproportionalcs cflc. 

J^Emonftrationcin habcs K7.de Hypcrb.prop.130/equitur4ueex praecedcnte 

Scholton. 




SEJ quorfumba:c inquies?ambagesnon qnaero , ad Logaritbmos»te duco, licct 
valdc difparata videanturhaec a fcopo noftro , breuitcr igitur eam doclrinam, 
Logarithmos comprehendere, fic oftendo. 

Afliimatur rurfus cadem figura. Sitquc fcries aliqua magnitudinum O, P, Q, 
S»T incontinuaanalogiaexiftentium,quarumLogarithmi fint 6,7,8,9,10. &c. 
qui quidem numerieodem fempcrfefe fuperentexceflu, feoundum dodttinam 
Logarithmicam. Afliimpta igitur quadam hypcrbola HIN, cuiusafymptoti 
fint AV, AG> conftiruannir ad eam lineae H B,I C,K D, L C,M F, N G, &c. pa- 
rallclaequidemadafy.mptoton A V.arquales verolineis 0,P,Q»R.S,T fingulae 
finguIjs,quodquidemperCorr.prima: huiusfacilefiet. Eruntigitur per tertiam 
hitiusomncsfuperficies H C,CK,KE,EM,MG arqualcsinter fc. Vndefi con- 
rinucturratio ICladH B,fiatqueeidcm proportionalisX Z,eaqucpcr Corr.pri- 
mx huiusadcandemhyperbolamconftituatur, erit &fupcrficies XB aequalis 
fuperficiebus H C,C K,&c. vnde tota fuperficies hyperbolica X G eodcm exceA 
fuexccditfuperficiemhyperbolicamH G , quofuperficies hypcrbolica H G fu- 
perat fuperficiem IG ; &rurfus fupcrficieshyperbolka I G codem exceflii fu- 
pcrat fuperficiem KG, & ficdeinccps. Vndcloconumerorum*,£,8, 9 ,io,ii,&c. 
quicr.int Logarithmi magnitudinum O.P,Q.R, S,T,aflumcrcpr}tcrimusquan- 
titateshyperbolicas X GrH G.I G,K G, LG,M G,aut potius M G,LG,KG,I G, 
H G,X G. autlihyperbolae mentionem fieri non vis rationes M F ad N G , L E 
adNG.KD ad NG, IC ad NG, HB ad NG.XZ ad N G, cum hae quan- 
titates, & confequenter rationes, non minus arquali fefe inuicem fuperent excef- 
fu, qudm numeri Logarithmici qui alfiimpti fuerunt. Quare natu^am Logarith- 
micam cum fuaterminorumcontinuationc &cxccflu,videsHyperbol^ad amuf- 
fim accommodaram ; vtiam loco numcrorum, liceat has partes hypcrbolicas.aut 
rattones dictas linearum aflumcrc. 

Vtieitur nosaccingamustandem ad folutionem «illarum difBcultatum , quac 
initio fuere propofita:, fcquetes formopropofitiones. Ac priraam quidem,inq#r£ 
exigua eft difficultas, etiam hic foliterc placuit , vt tota materia per hypcrbolica* 
hafceproprietates, quasiampropbfui , quafquc dcincepspcrfcquimur , abfblua- 
tur. 
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Q^V ADRATVRjE. ? 

PROPOSITIO IV. 

DAtafitfcriei lincarum A,B,C.D,E, &c. continuata fccundumra- 
tionem A ad B. Data fit infupcr quaruis F. 
Oportcat oftedere an Fexhibcri poliit in icric rationis A B C vtrim- 
quc ii opus fucrit produfta, fccundum rationem maioris tnxqualitatis 
A ad B, vcl minoris B ad C. 
» 

Conftrttfito C Dmonjlmio. 



M— - 

C- 




F 



CItferiesMG,MH,MI,MK fimilis ferieiE,D,C,B,A:fumptif4ueMA, MZ, 
0,MN,quajfinta;qualesE,D,C,B,A,erigancurGP,H V,IX,K/3,L Jparal T 
lel* re&ae M N, quaeconcurranc cum reais N P.O V,Y X.Z/3, quat aequicli- 
ftanr M L,in punctis P,V,X,|3,J: erunt ha:c pun&a vt di&um eftad hypcrbolami 
cuius afympcoci funtM N,M L : oftendere igicur oporcet anF fit in ierie A,B,C, 
D.E.&o hoc eftinferieMN,MO,MY,M2!,MA.FiatreaangulumfuperF (po- 
ficoquodNMLangulusficrectus) & alia reda Q, jequale M P re*2angulo:(um- 
pca deinde M S qux fit aequalis Q,erigatur S R aequalis FparaUela MN,erit pun- 
du m R ad hyperbolam ?Q «f.cum M R redtangulum atquale fic M V rectangulo. 
vel igitur punctum Reft incer pun&a P, & V, vel eft ipfum pundum P , aut V 
(quod ancem dicodeP,aut V intcllige dequibufuisduobuspundis VX vel /3 J, 
&c) Quod fimediumeftpundumR inter P,& V,igitur re&a R S.hoceftF.non 
eftafiignabiltsintota ferie progreflSonis B,C,D,E. hoc cft in lcneM O.MY.mZ, 
MA, &c. namomnesquaifequuntur VH funtfemper minoresquamfit, VH, 
cumque R S media ponacur iucer P G, V H hinc maior eft R S quam V H,& con- 
fequencer maior quauislinca quaj rainor eft qua fic V H , quales func omnes X I, 
B KjL, &c.fi autem concinuecur racioV Had PGvc finc proportionalcs VH, 
P G, A v,tunc fiec proceflus -1 minore ad maiorem. quare aim reda R S minor fit 
quam P G mulco minor erit quam fit A w,&c. vnde nequere&fR S hoc eft F eft 
in ferie racionis V H ad P G,& P GadAw, &c. manifeftum igicur eft quod ndh 
concineacur F in ferie rationis A,B, C>D,E, &c. nifi reaa Q, hoc eft M S aequa- 
1 is fit vni lincarum progrefsionis M G ad M H. 



» . *• 
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CONFIRMATIONES 
PROrOSITIO V. 



A B C D . E 



M H N I O K 



s 



It rutfus daca fcrics concinuc proportionalium A,B,C,D, &c. 
Dico infinitas cxhiberipolle Icrics, quarum partcs fint linea: A, 
B,C,D,&c.ficvt ratio AadB iic duplicaca vcl triplicata vcl quintupli- 
cata,vcl ccntuplicata, &c. rationis quam habet prima ad fccundam al- 
tetiusferieiexhibite.. 

Demonftratio. 

■ * 

Slnt iineae F,H,T,K ruedia: inter A,B,C,D. & fiantL,M,N,0,P aequales re&is 
A,B,C,D,E. eruntigiturL adM,MadN,NadO,hoceft Aad B,BadC,Cad 
D in duplicata ratione L ad F, ac propterea A,B,C,D,&c erunt partcs feriej ra- 
ttonis L ad F. Sed eodem modo fi ponantur mediae inter terminos huius feriei L, 
F,M H,N,Sfc.ferieshKcfecundaparserirferieiiIliustertia:, ac propterea &c le- 
ricsA»B.C»D parseritferieitertiae, cumoftenfafitefleparsfecunda;. cura au- 
tem infinitK medietates pofsint afiignari inter duos tcrminos, im6 & ififini taj bi- 
nari?media;,tcrnaria:,quaternarie,5cc. patetfericm A,B,C in infinitiesinfinitis 
feriebusafsignati poile cuius fint pars,prout propofitum erat demonftrare. 

PROPOSITIO VI. ■ 

Slnt A B, A C afymptoti hy pcrbolar D F H, & pofitar fint crcs lincx 
D fLF G,H C quae aequidiftcnc alympcoto A B aufcrancquc fupcr- 
ficieshypcrbolicas DG&GH, itatamen vt ratio fupcrficici D G ad 
G H,cam obtineat rationcm quam latus quadrati ad fuarn diamctrum, 
fiue vt fupcrficies illx finc incommenfurabilcs . 

DicolincamHCnoncircin vllaomninofcricin qua rcpcriuncur li- 
nciDE&FG. 







4 




TL 


T 


I 




i 




( ol ttl G 


X 




8 



DemonHratio. 

CI cnim inaliqua ferierationum continne proportionalium fint CreS illae linca?, 
^ponanturefleinferierationisD EadIK,&IK adFG; FGadLM; LM ad 
N O, N O au H C. i taquc cum contmuc proportionalet fint D E> I K> F G, L M, 

NO, 
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NO.HCpertertiamhuius eruntfuperficies DK,KF,FM, MN.NC interfe 
aqualcs,vndefuperfidesDKcomrnuriiseftmenfura (uperficiei DG, &GH. 
fed G H fuperficies pofita eratad fuperficiem D G vt quadrati latus ad eius dta- 
trjetrum.igitur fic numero exponibile eft quoties diame tcr quadrati,iatus furqua- 
flrati cont mea t.adcoque ea: maenitudines funt commenfurabiles ; quod eft ab- 
furdum.non eft igitur, H C inferiein qua reperiuntur du* D EJF GQuod erat 
demonftrandum. 

PROPOSITIO VII. 

Slnt dcnup vt ante A B, A C afymproti hyperbola: DFH, & line* 
D E, FG,HC arcjuidiftantes afymptoto AB intcrcipiantduas fii- 
pcrficics D 0,G H commenfurabilcs. 

Dico DEjFG rcdas eiTc in fcric alicuius rationis,in quipotcft cxhi- 
berirc&aHG. 




bemonflratib. 

CVm enim D G.GH fuperficies commenfurabilesfint, communematiquam 
maximam menfuram habebut.fit ea fuperficies O H^eterminata per iineam 
ON parallelamafymptoto ABi qu$ tertio v.g. contineanirinfuperficicHG. 
Itaquc per fecundam nuius ratio F G ad H Cerittriplicara rationis N O ad H C. 
Sed eadem fuperficies bis v.g- reperita merifurabatfupefficiemDG, igitur cuiri 
fuperficiesD GbiscontineatfuperficiemOH,etiamratjoD£adFG»bis con- 
tinebit rationem NOadHC; fiue quod in idem incidit , ratio D E ad F G » eric 
duplicata rationis N O ad H C pereandc. fed & eiufdem rationis erat ratio F G 
ad H C triplicata; ergo ratio D E ad F G duplicata eft eius , cuius ratio F G ad 
H C eft triplicata< Itaquecura FG lineavtrique rationi commnhis fit,manire- 
itumeftlineam H C efle in ferie rationis i n qua funt linc* D E, F G, quodcrat 
demonftrandum. 

Et id quidem manifeftius adhuc apparebit,G per Corr.primx huius. inter D E 
&FGconftituaturKImedia proportionalis qua; adeandem hyperbolam ter- 
minetunErit enim ratio DEadlK vtN Oad H Cltem fi tertio continuetur ra- 
tioeademlKadFG,perrationesFGadLM,LMadNO, &NOadHC,erut 
per tertiam huius omnes fuperficies D K,K F,F M,M N,N C atquales inter fe, ac 
finer DE,I K.F G,L M,N 0,H C ideocontinue proportionales. manifeftum igi- 
tureft irerum D E,F G lineas eflein ferie in qua eft H C, & quidem m ferie ratio- 
nisNO ad HC, fiue DEadl K,quod erat demonftrandum. 




i* ' CONFlRMATlONES u 

. . , ■ : • 

PROPOSITIO VIII. 

, . 

POfitisAB,BChyperbolar D FH afymptotis ; vni corum confti- 
tuantura:cjuidiftantesrc&ar D E,F G,H C, contincntcs fegmertta 
commcnfurabiliaD G, G H. 

Oportcathorumfcgmcntorumcommuncm maximam mcnfuram, 
cxhibcrc. 




Qonfirutlio Demonfiratio. 

DOnatur minor efle ratioD Ead FGiquam FGadHC (nam fi eadem fic ratt», 
* eruntfupetficiesamba? ajqualcspcr terciamhuius) minoriraqueericfuperfi- 
ciesDGquamfuperficies GH pcr fecundamhuius. Continuetur ratio DEad 
FGquotie$poteft,incracerminosDE& HC, fcilicec faciendo vcDEadFG, 
fic F G ad I KJ K ad L M, L M ad H C,idcjue per Corr.primae huius. quod fi ran- 
demaliquaLMeftadHC vt DEadFG, cuncfuperficies ipfaD Gcft menfiira 
maximaqujefeipfiimmecicur&fuperficiem GH, cumomncsfuperficiesDG, 
GI.I M,M H a:qualesfinC per tertiam huius. 

Quod ii vero ratio D E ad F G quancum poceft concinuaca per raciones F G ad 
I K,l K ad LM inccr cerminos D E H C.relinquat racionem L M ad H C mino- 
remquam fic ratio D E ad FG { maiorem enim relinquere non poccft , alioquin 
nonefietferiesrationis DEadFG concinuaCa quotics conrinuari poteft intra 
di#osterminos,quodeftcontrafuppofitum ) cuncvtendo praxi qua Euclid. 
lib.ro. prop.3. inuenitcommunemmenfuram maximam duarum quantitatum 
commenfurabilium , ratio L M adHC qua: quidcm minor eft ratione DE ad 
F G.auferacur quories poccft a rationeDE ad F G,donec relinquat rationcm N O 
adFG-quaefiaqualis fueric racioni LMadHC , ericinuenca fuperficiesNG 
communismaximamenfura.quodfirurfumratio NOadFG minorfueritra- 
tioueLMadHC, aufcraturrurfusracio NOadFG quoties poteft a rationc 
LM ad H C idque fcmpcr fiat alcerna detra&ionc , prour Euclides in fua coa- 
ftru&ione focic, Honec candcm rehuquacur aliqua vlcima P Q_ad H C quac fic vt 
NO v.g.adFG. Dico.fuperficicm PC cflemenfuram maximam communem 
fuperficierum D G,& G H. 

Poftaicernasillas racionum detra&ioncs manferint tandem raciones vltimae 
asquales N O ad F G, Sc P Qad H C. Cum ica^uc racio LMad P Q^mulriplicct 
rationemNOadFG, ficvcnumerw fic exponibilequoties ratio LMad PQ^ 
niukiplicetrationcm NO adFGiericquo^uenumeris exponibilc quocies ra- 

tio 
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tio L M ad H C multiplicet rationem P Qad H C Sedrurfus numeris erat ex- 
ponibile quoties rario DEadNO multiplicarctrationem LMadHCi igitur 
& numcris exponi poteft,cjuoties ratio DE ad N O inultiplicet rationem P Qad 
H Cita^; cu ratio NOadFG arqualis fit rationi P Qad H Cex fuppofito.etiam 
innumeriscxponctur.quoues ratio D E ad F G multiplicet rationcmPQad 
HC igitur exponipoteft pernumeros, quotiesfupcrficies DG contiueatlu- 
perficiem Q H, per fecuodam huius » ac proprerea luperficics QH metiturfu- 
perficiemDG. lam veroquoniam fuperficiesFK,KL,LQa;quales funtfin- 
gul? fupcrficiei DGper tertiam huius.cum exconftr.ratioDEad FGcontinua- 
ta fit per rationes PGadlK. lKadLM, LMadPQj etiamcrgofuperficies 
QH metieturtotamfuperficicm GP fed & fupcrficies Qjimetiturfeipfam, 
igiturfuperficies QJi , totam fuperficiem GH metitur. Quod cratprimode- 
monftrandum. 

Quod aurem fuperficies QH fit maxima mcnfura fuperficierum D GiG H,fic 
quidem oftendetur. Sienim fuperficies QH nonfitmaximacommunismenfu- 
ra , ponatur fi ficri poteft maior fuperficies S H , determinata per linearo S R. 
afymproto B A paraltelam,quae vtramque comracnfurct. Igttur fupcrficies H S 
aliquotics rcpctita commenfurat fupcrficiem G H,vti & fuperficicm D G.fed Sc 
DG fuperficiesaliqiiotics repetita metiebatur fupcrficiem GL perfecundam 
huius, (nam cx conftr.rario D E ad F G aliquoties continuata , faciebat rationem 
FG adLM) igitur & H S fuperficies commenfuratfupcrficicmGL. fed & 
eadem fuperficies HS menfurabat fuperficiem GH,igitureadefuperficies H S 
aliquoties repctita, menfurat fuperficiem M H. Sed ratio L M ad H C alrquotics 
rcpetita conftituebat rationem D E ad N 0,igitur per fecundam huius , fuperfi- 
ficicsHSatiquoties repetita menfurat fupcrficiem D O. Sedcademfuperficics 
HS menfurabatquoquetotam fuperficiem D G j jgittir ctiarrifuperficies HS 
raenfurabitfuperficiemN G , hoc eft ex conftr. & fecundahurus/uperficicrn 
HQ.maior minorem, quodeftabfurdum.Non igitur alia quam H Q^fuperficics 
eft communis maxima menfura fuperficierum D G,G H, quod fecundo locode- 
monftratum oportuit. 

(orollarium primum. 

EX hisfacile intelliges idem cfle petere menfuram maximam communem fu- 
perficicrum DG&GH, quod pctere rationcm atiquam P Q^v.g.ad H C,cu- 
iusrationes DEadFG, 5c FG ad HC fintaliquoticsmulciplicata:, 

Coroliarium Jecundum. 

IJ Inc ctiam manifeftum eft , quod fi ratio nulla rcperiri poflit per alternam if- 
*■* lam rationum detra&ionem, cuius vtraque ratio D E ad F G. &r F G ad H C 
fitaliquoties multJplicata,fuperficiesD CGHeffeincommenfurabiles. 

PROPOSITIO IX. 

DAta ferie progrefTionis A, B , C, D, & quauis magnitudine F, qua: 
non fit in ferie rationis A, B, C, D. determinandum cit an in vlli 
fcricpollit rcpcriri F,cuius fcrici pars fit fcrics A,B,C,D. 
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1 Onftltuantur re&je G H,G I ad angulos re&os,fiat4ue vt B,ad A » ita G L ad 
'GN : expun&is autem L & N erigantur LK & NM a:qualesquidem aut 
proportionales lincis A & B.parallelas ver6 ad G H,erunt per primam huius K,M 
pun&aadhypcrbolamcuiusafymptotifintHG,GL deniquefiat vtFad A, iu 
GLadGl,ere&aque IO a:qualiipfiF,autccrtequa;adKLeandemrationem 
habeat quam Fad K L,parallela autem fitad G H , erit & O pun&um ad eandem 
hyperbolam. 

Dico fi fuperficies K N commenfurabilis eft fuperficiei N 0,quod F fit in ali- 
quaferieruminquatouferies A,B,C,D conftituipoteft vtpars. Si yer6 fuperfi- 
cies K N, N O incOmmenfiirabiles fint , in Hlo caui linea F in nulla fcrierum in- 
ticniri poterit in qua Gt feries A,B,C,D vt pars. Quod quidem ex praecedentibus 
eftmauifeftum. Demo.nftrauimusenimProp.7. cum fuperficiesKN,NO com- 
menfurabilcsfunt,reclasKL,MNe0einaIiquaferierum in qua poffit exhibcriF, 
cum ver6 dua; ilUe fuperficies incommenfurabiles funt interle, tuc etiam often- 
fum eft Prop.<£. quod magnitudo O I numquam poffit exhiberi in vlla ferierum 

J|uxferiemA,B, C, Dcontineat. Dedimusautempraxim Prop.8. &inCoroll. 
ecundo quomodo inueftigari debeat an fuperficics KN commenfurabilis fit 
fuperficiei N O. determinatu eft igituranF fit in vlla ferie reperibile in qua erit 
allignare feriem A,B,C,D, quod erat faciendum. 

• /•■ • • • - • : •• J> , r 

Schobon. 




■ l 



A Dmiratione certe dignum videtur, quod data progreflione ferici A,B,C,D, 
•**& magnitudine ahqua F< qu6d ea quantitas talis efle poflit , vt nefcio quo fa- 
to, exclula fit non folum a ferie A,B, C,D , fed vt etiam ita excludatur Vt in nulla 
ferie inueniri poffit.quaeferiem ABCD comple&atur vt partc Namtermini illi 
A & B, non folum affignari pofluntin ferie rationis A & B,fed & ip ferie rationis, 
cuiusratio AadBeritduplicau, triplicau, centuplicata, millecuplicata & iic in 
infinitumperProp.j.huius.nam inter A &B,& B, & C, interferi poflunt G & H 
mediar proportionales.tunc alia feriesorietur A, G,B, H, C, I, D rationis AadG, 
cuius rationis ratio Aad B crit duplicau: item interferi poflimt inter A & B duse 
medijK K & L, ite inter B & C a>a» medie M & N,& tunc orietur feries A.K.L, 
B,M,N,C,&c.utionis A ad K,cuiu 5 ratio AadB crit triplicata, & fic io iofinitum 

atquc 
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atque ade 6 ftupendum plane quod Gcomefra fibi perfuadere cogatur,dari poflc 
lineam,aliquam determinatam, cuiin numerolinearum infinities infinicarum in 
ferie continuc proportionalium , darinon pofiic linaa fequalis, eciamfi per tocam 
acternicatem in feriebus (emper nouis 6c nouiseam requifieris, modo prior feries 
femper fic pars nouae feriei ciim camen per incerpofitas*medias femperad dacam 
F magis & magis accedatur. "Nihilominus rigor Geometricus , hunc aflenfum a 
Geomecra cxcorqnec 

Acquehincpaccc vlrerius nonrefte Ploblemaa Merfenno fuifle propoficum, 
Ddtu tnbui msgnitndinibns , ddtify dnttrnm Log*rith m is , ttrtin Ugtrithmum Geome- 
trici inntnire ; planeque concra nacuram Logarichmorum id peci , quod abfolurc 
iemper exhiberi non potcft.nam cum Logarichmi (eriem concinuc proporciona- 
lium femper fupponanc , nequequanciucibusafligancur, nifiiisqua; aliquemin 
aliqua feric locum obcinenc.cerce perperam pececur Logarichmus eius quantita- 
tis, qua: in nulla ferie efle poceft in qua func dux quantitaces dacae.quarum Loga- 
rithmifunrdaci.talemauccmpofle efle quamicacem certiam datam fans fuper- 
que iam eft demonftracum. 

Vc igitur legitimo modo propofifiim fit Problema,conuenienter4uead Loga- 
richmorum nacuram 8t cxigentiam,fic illud decerminare dcbuiflecquomodoie- 
quenci propoficione decerminamus. decerminacumque exdidis foluimus. 

PROPOSITIO X. 

DA cis tribus magnitu dinibus A B C qux in vna tademque feric co- 
tioucproportionalium cxhibcn poflunt , datilq; duarum e cribut 
magnitudinibus Logarithmis, fcilicct A&B,tcrtix C Logarithmum 
Gcomctrice* aflignarc. 



— . 



C 



M 10 12 i4 xs 




Confhu8iot4 Dmonftrttio. 

QVoniamrationes A B & BC fupponutur efle «n vna eadcmq; ferie, igiturpc 
teft aliqua ratioexhiberi qua: alicjuoties per fcipfam multtp icata , producat 
rationem AadB,8r pra:terea aliquoties eciamperfeipfara mulciplicacaconlti- 
tuac racionem B C: hoc enim proprium eft duabus rattombusqua: in eadem ferie 
funtconftitutz. Inueniacur itaque peroC^mprocK>fioonemtalisratu>, quai 
vcrbi gratiadicaturefleeademcumratione MN adLF;eahab»ca, ^«iracur 
cuociesratioAad B multipHcetrationemMNadLF: item quoties rat.o Bad 
C multipUcet eandemratiooem MNad LE-erit itague vt oumerus qm defignat 

C qu »c# 
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quoties ratio AadB muTtt plicat rationem MNadLF,ad numerum qui fignifi- 
cat quoties ratio B ad C multiplicat rationem MN adLF, ita diflerentia inter 
Logarithmos magnitudinum A & B , ad differentiara inter Logarithmos magni- 
tudtnumB & C, quare cum triaexillis quatuoraiTignatafincetiamquartumaa- 
rumefleoportebit. 

. Exemplo resfiet manifeftior fi fecundum do&rinam pofitam ad hyperbolain 
. conftituantnr rationcs AB.&BC 

Sintita4 ucn yP erDO,a£: afymptoti P Q>PFangulumrcdtum continentesi fic 
fiat vt BadA, ita PHadP K, vtque C adA, iraPHadP F, afiiimptis deinde re- 
clisABC eriganturorthogonaIiterexpunttisH,K,F vtre£beHG,KI,FLsc- 
quales fint lineis A,B,CQuoniam igirar eft PH ad P K,vt KIadHG,&FK ad 
PF, vtFLad Kl ex conftru&ione, igitur redtangula P G,P I,P L intcr fc aiqua- 
liafunt,acproindepunda G,I,Ladeandemhyperbolamfunt, cuius afymptoti 
P Q^, PF. Ponunturautcralinea: A,B,Choc cftG H,I K,LFeflein cademlerie 
alicmus rationis.igitur commcnfurabiles funt fuperfictes G K, K L. commuiiem 
igitur habent mcnfuram illac fuperficies, qua? per octauam inuenta ponatur eflc 
fuperficicsNL, qux verbigratiaquaterfumptanimirum LN,NR,RV,VI 
adazquct fuperficiem K L, flc bis fumpta adarquct fuperficiem K G. funt igirar fu- 
perficies G Y,Y 1,1 V, V R,R N,N L acquales inter ie,& quia toties ratio G H ad 
1 Kmultiplicatrationem MNadLF, quoties fuperficies GK continet fuperfi- 
ciem M F , igitur inuenri P Y media inter PH&PK, erigatur Y X normalis ad 
PF,vtfitredangulumPXxquaIcPG. crit YXadhyperbolamGlL, crit^ue 
fuperficies Q Y arqualis Y I fupcrficici ; ac proindeerit fuperficies X K zqualis 
MF, Scfifiatvt YPadHP.itaHP adPE, erigaturque E D v t rcdangulum P D 
litJEquale PG, erititerum D ad hyperbolamGlL,&confequentererunc in 
continua analogia omnes linea; D E,G H,X Y,I K,T V,R S,M N,L F,ac proinde 
/uperficies illisTineis tcrminatx &qualcs fiint. quarefuperrtcics DF eodemex- 
ceflii fupcrat fuperficiem GF, quo G F excedit X F,& quo X Fexcedtt I F,& fic 
confequenter. Vnde hae fuperficiesfupplere poflitnt locumLogarithmorumda- 
torum quare fi Logarithmi dati funt 6,ic 8,erit fuperficics MF loco Logarith- 
mi 6,Sc fuperfictcsTFlocoLogaritbmi 10; fuperficiesverb D F Logarithmus 
eftquiinquiritur quanticatis terttx. Quia veroperhibcntur tria cflc d.ua , &c 
quartum inqniritur.aflumatur pro primo numerus fupcrficicruro xqualiura , in 
quasdiuifacft fuperficiesG KperlineamX Y,quieft*. Pro fccundo fumatur 
jiumerus parttum azquatium, fecundum quas diuifa eft fupcrftcies 1 F, perrcdtas 
T V,R S,M N , qui eft 4 ; & protertio , fumatur difterentia datorura Logarith- 
morum «,& io,quas eft 4,tta diuifa ficut diuHa cft fuperficies G K, fcilicct in duas 
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partes aequales.Quartum igiturrequiritur.nempe in numeris interuallum, qubd 
jnteriacec inter Logarithmu B & C. quod quidem hac ratione exhibebitur. Fiat 
vt numerus partium in qius diuifaeft fuperficies G K,hoc cft i,ad numerum par<- 
tium in quas diuifa eft fupcrficies IF.boc eft4,ittdifferentiaLogarithmorum 6, 
& io, cjuaj cft 4,ad quartum numeru fcilicet 8>8c diuidatur differenfw Logarith- 
morum A & B, vt eft diuifa fuperficies GK . nempe bifariam in cafu noftro , & 
Logarithmus medius inter £, & io,repertus fit 8 , habebirurque feries Logarith- 
morum , in quo rcperitur LogaritHmus qui requiritur,nimtrum 1 8. Nam fi diui- 
darur diffcrentia inter fo, & i"8, que eft 8, fecunddm numerum 4, quem exhibuit 
diuifio fuperficiei I F in quatuor partes a*qualcs, inuenietur qubd Logarithmn* 
qui quarto loco fubQfquitur Logarithmum feriei 8 ad io,qui eft x8,Gt iJJe qui por 
ftulatustuit. SoIutumigiturcftProblema, 8cc, 
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LECTORI BEMEVOLO, > 

Abes htc, EruditeLcdor* folutionem Problematisa R.p. Mafind 
Merfenno propofiti ; quod quidem Quadratura ipsa difKeiliorerri 
folutionem requirere hifpicabatur , ic culus folutione exhibita ipfius 
quoque quadratura: fbluttonem Geometrice expcditam fatebatun 
videsautemquamexa&c petitionieius fadhim fit fatis, cum & cafus, inquo 
Problema erat «i&Wwj detcrminatus iara fir, defignatumqueprartcseaquoca- 
fu folui potucrit , ac tandem legitime propofitum, Geometrice, quod petebatu* 
fucrit expeditum. 

Forte quidem non adeo inepte, nefciet qois cui vfui Problema iflad efle poffit 
prout proponitur,ad Dimenfionem Cireuli abfoluendam ; verum vt vtfit, cura 
id a Gcometris , poftulari teftctur C enfor , oper aj pretiura exiftimaui me fa&u- 
rum, fi votis corum hacin parte racere iatis. Nam quamuis ad Quadraturam ex- 
hibcndam cuiquam videri pofletminiis conducere,necadmodum >n rcm noftrara 
ijicere boc modo qua; petitur folutio , digna tamen fuit qu* Geometrice expedi- 
remr,wxfettimcumfitted«ii>ioinuUorum ingenia torferit idquod quodamirj 
cafu, led iam a nobis detertninato, prorftu crat doM*tr«*. Id ipfiim verb cum nots 
nifi cx doftrtna quam fttbeilrftamo Opere iuo Geometrico expofuerat R.p. Orc* 
gorhis, fuerij dedu£um ,feminaquc'inibi.iamdrentia<aa .exquibus folutioet- 
iamilliusProblematis , fouui^uedemonftratiopoterat $ imbdebebarfortaisif 
cduci < in compcctoiam cft,nibil ctiam exhac partedefuilTe Operi iHi prorfus ad- . 
mirando.quodad pcrfediam, abfolutamquc Quadfaturac dimenlionem reqnire- 
batur.Atqtiehocmo4oGeometticum quodfuitinCenfuraim, quod^uevnicu 
videbatur refponfione dignum, Geometrice expediuimus. 

AA cetera Cenfurse verba quamuis uondefit quod reipondeam.optfra: pretium 
tamen vi<umnpnrarta'qimrerumseftimatoribusquidquamrcponcrc,apudquos « 

f»ratclarifsimi Geometra: faraa ciufooodi nubeculisobfcurari mfnbc poteft:prc,- 
ertim cum D.Gregorium.Nyflenutn difertc cleganteraue proclamanteta au. 
d iant , Dedeens effe vtto prndenti, non ftne conuittum .tudire, fed e* qu* dieuntur eonuitu 
retorcjnere. Quod fi inprudentem virumcaderenonpofteiudicct verbis vtalter- 
cetur, verhHq[uevprbatamumvtreponat, certe id longc a Religiofo hommc 
alienum efle dcbcrc potiori iure iudkaui ego.iudrcantque illi quorurri ettam nu- 
tusobferuo, e um non finealiqua charitatis Rcligtofae immmutione ic difpendio, 
idipfumpraeftari pofsit , quantumcumque modeftc eiufmodi di&a exagttentirf. 

Addc.quotdcumGeometrica fit haecres,Geometriceque tantum debueritex- 
pediri.mearum partium plane non fit,imo nec Georoctra: vllius*leges aGeome- 
tria prxfcriptasvelad Kuum vnguem tranfiIire;hoceft,quidquam prscrerverita- 
tispropofitionem, propofit*qtiedcmonftration«m adtcrrc Dudumiamnobis 
limites illos pr*ftantiis»mus, Autiquitati^ue notus Geometra Serenus praftitu- 
tos efle docuit Prarfat.ad L\b.Vtimum.^l>J*rdMmenim>mquit.onjnino videtur Cea- 
metras de Problemtte Ceome/rieo ftne demonBratione efttidquam affrnure : orttio enim 
frobibilis*? Jrnc tdlo nrtifcto,a GeomttTix altenifiimi rjt. Qua propter^ne &CgO limi- 

tes illos tranfgrediar , perperara^ue multa de ProMematc Georoctrico fane de- 
raonftrationc vllaanirmantem videarinfeclari, fuperfedcnduramiht fu it latori 
Hlitnequequidquam in defenfioneraR.P.GregOTij vifum eft apponere,cumeurti 
lamlucaimtcrcopiofe^ueipfapropugnet, imo Scaiudicio Merfenqianoplanif- 
lime abfotiat, vb iam vidimus, quae Geometris omnibus venerationi efTedebet, 
Antiquitas. 

Antiquiorum verb veftigijsmhacrcre , demonftrationibuf^ue veri Geometri- 
eisrem vrgcrc cum fibi propoiitum femper habuerit Au£tor,nihil admodum mo- 
ucturdic^isillisextrarem, hoc eft,practer meram Geometriamqtiai funr. Non 
entm foteji,vt re&£ Senccz,generofus xnimm eontumelism jrtti : nec laoe pati cer.few- 
duseft^quinonmouctur.ne^uercdlc quidquam patr columnam fua molc ftare- 
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tciri qtiis exiTtimauerit, fiieui perftrin^atur afflatu, inconcuffa cum fit.Minet in- 
concuifa veritas fi verbis tantummodo impetacur,'pra;fcrtim cum apud veritati* 
Jndagatores iugeruntur, eaq*ue incaufla, in quanon tamdlccntis au&oritas, 
tauam di&orum dilucidaeXa&aq^c demonftratio , momentum omne ponduf^urf 
folctadferre, im6 a(Tenfu)njetiam inuitis, exrorquere. 

Vcrumau&oritate etiam agendum fi roret ; plurima ad manum funt Georoe- 
trarum encomia , quibus pr«itantifiimum virum extulerc iam pridcm, qoae^ue 
non exHifpaniamodo, Italia.Gcrmania,Anglia,Dania, imu& ex ipsaGallia jab 
Opcre euulgato, perquamhonorifica perfcripsSre jca«|ue his etiam longo appa- 
ratu poiTem inferere, fiid viridcfefuiftjuerebul modeitifsirocfentientispatere- 
tur modeftia, infignif^ue quam pra fe tulit femper,animi fubmifsio. 

Nequequisnlihi fuccenfeat.au&oritatem ipfiusviri tam bene de Geometrial 
rheriti, hac etiam in caufia, au&oritate fi certandum eft, auciori tari fi oppofuero. 
Certe vir is cft qui a quinquaginta fere annis indefatigabili plane ftudio.conftan- 
tiaqueprorfus&dmiranda Geomctriae femperincubuit : in Belgid,Auftria,Bobc- 
mi j, Roma- a multis iamannis celebratus : Geometriam non fcribendo tantutrw 
fed & docendo ita prouexit.vt difcipuli eius non Louanij modbjfed 8c Dolae,Mo- 
nafterij,praga:,Gra;ci,Madriti alijfquc locis Mathematicas difcfptinas cum laudc 
docucrint,partimdoceantetiamhoc temporeiinterifnmodcfttM ade&j vtcum 
eum Archiroedemaltenimalij.alij Apollonium , Magnum Gcometntm alij litte- 
ris infcriptis, & nonimmeritopaffimcompellent, idipfumnonfineruboreper- 
legat; quodquemirandummagis , nequidem illi vt fuceenfeat, qui, vt nonnuni- 
quam fit, calculo quantumuis nigro immerentem defignarit; 

Scd quid haec affero, cum res ipfa clamet tacentc me ? Certe Proporrionali ta- 
tum liber, vtaJiumnullumexhibuiflet Au&or, eiufmodi vifus eft fummis viris* 
eofque morus animorum excitauit , vt nontantum fubtilifiimi Geometrz inge- 
niumprorfusobftnpuerint ,fed 6c plurimumei Geomctriam ip&m debere inge- 
nue profeffi fint faepius, vtpote qui illiuslimites, nouamquafi inauditamq"uc ef- 
formando Geometnam , tantopere prouexerit. Cuienim hactenus inmcntem 
venit dc rationibus fimilibus difiimilibuf<!jueperindedifputarc , rationumque 
quinimo rationes , etiam maxime inter fe diffidentium , comparare, reducere,au- 
gere, detruncare ? Id certeaufuingenti, pari^ucrelicitoteaggreiTuseft R.P.Gre- 
goriusquodaliusnemo , Proportiorulitatefque primus hoc modoGeometricc 
expofuit,dcduxit,complanauit. Quae certe eiufmodi rerum Geometricarum aefti- 
tnatortbus vifaiamfunt , vt inter pracclarahuiusfaeculi inuenta meritocolloca- 
rint, i udicarintque inuidiamipfam viro gloriamdetrahere fi cupiat,nequidquatn 
cuperc* 

Quidalianlemorem.qua; toto Opere paffim occurrunt praeclariflima ingenij 
roonumenta.quaeque Anticjuitati nihil quidcm detrahunt, at nihil cedunt? Certe 
Progrefsiones Geometricae,etiam in inbnitum excurrentes ,ad Geometricumab 
ipfo reda&ar funt rigorem.termini ique quod mirercetiam conclufac. Varia ex va- 
rio Planorum in Plana dudu nmiaqueelrtnguntur corpora, cxplanantur, cuban- 
tur quin imb plurima, plera^ue vero ad corpora reducuntur qux notam habeant 
bafim,altitudinerh4uenota£n.Stupendam illamParabolajcumArchimedaea Spi- 
rali fymboltzationcmexprimit* quam primus Gcometra hic adinuenit, 9e ab an- 
nis quatuor & viginti diu tamen ante a fe inuentam cum fumtno Geometrartmi 
applaufu Romae cxpofuit , quod diiertis tunc hac de reconfcriptis iitteris , tefti- 
monijfqueplanumfacercpofiumcumopusfueriti diludde autem dcmonftra<y 
nuilam.prorfus abArchimcde Pappo^ue proprietatem quanturouis abftrufam 
Spiralicompetcre, fcompetuntautemplane admirandae ) quae nonfuo modd 
Paralx>laeaccommodettir: slHebvt Spiralem Archimedarammeritd quisdixerit 
Parabolam efleeuolutanv Vngulse feu fegmenti cifiufdatp cyltndrici cubationc, 
imo&fuperfickitamexoticae* vtquae tota femicirculo fcmiellipfi^ue claudi. 
, tur, arcamquadrandodeterminatjimo Vngulxhuius,quod mirabunturGeome- 
traccumSphaerafymmetriam, omnimodamqjue concordiam primus exppnit. 
5plla:roidium,Conoridiumitcm Parabolicorum , Hypcrbolicorumque propric- 
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taces prarcipuas apcric. Varijs expeditifquemodis Parabolamquadrat , im6& 
Hyperbolamip^amintac^mha&enus indomicamque figuramin Quadrumco- 
git. lucundifsimas* abftrufifsimafque Conorum & Conicaruny fcctioinim ( taceo 
Circulorum, triangulorum, rectangutorum, linearumque ) proprictates inucnir, 
demonftrat, acdemumc Conofuoin quohadtenusdelitueraut , detra&as,a<l 
planadeducit, vereque Geometricis terminis tandemconcludit.Conicarum ve- 
iv fe&ionuro do&rinam, abftrufam ha&cnus, & non nifi fummis Geometris per- 
tiiam, exponitadeddilucidfc, vt nullonegotiofinevllo Apollonijadminiculo, a\ 
quouisGeoraccra, non minus quam ipfa Euclidis elcmenca percipi re&c pofsinr. 
( jji x certe omnia eiufinodi quiuis xquus arbiter efle iudicabic , vt cum iummi> 
quibufuiscomponi pofsint : &liceccaliaefTe non agnofcat fortafsis vnus aliquis, 
tbta cercc admiratura iithxc cft rctropofteritas,gratulabiturquehuic aeuo talem 
quodruIericGeomccram.quem Antiquitas ipfa , etiamfi Qiudraturam circuli 
uon attigiffet quidcm, non immerito fuum vellet. 

Et in his omnibus , qu6d magis ftupeas ne Propofirtoncm quidem vnicam ex 
alicuisquafihortulisftudioexcerpfit, (excerpficaucem admocfumpaucasVquira 
non immutata demonftratione, aut fi Problema forec etiam conftr uclione varia- 
ta, propriam fecerit ; eafquetum quoquc laudato Au&oris nominc,Au£tori ac- 
ceptasfeferat.Studio,inquam,fiexcerpferit : namvti limitatum hominis inge- 
niumnoneft, icapluresineandemvencacemincurrerepotuifle, nonnegamus. 
Legc,fi placct,quidPag.2ti. ingenuc profiteator,vbi fe in Sereni fpcculationem 
incidifle vidit: fed ingenuc nimis; cum plurirna ifthic fint a Sereno non propou- 
ta,omniaveroalitetdemonftrata. Icem Lib.2.ad Prop.36. cumeampropoficio- 
nem a Clauio expoficam , alio tamcn quam ipfe modo cxpediiflet , difertis verbis 
aflcric fuam non efle,fed exercici j gcacia a fe folucam. cum fubdic : Hequcenimpro- 9 
pofttionem siatui mtis lucubrationibm interfcrere , quhn diuerfi difcurfm demonfiratsone 
mcam non fecero, velAuttoritnomenin publicum non protulero.Nc propofiribnem qui- 
dem vnicam eciam a fe alicer dcmonftracam, ab alio propofita modo fit, fine Au- 
&oris nomineprotrudere fe velle ait : abfuigitur, vt rcligiofiffimum virum dolo 
malo quis fufpiceturnomen illius fupprcfsurum , fi ica eciam per vmbram fefe ha- 
berec res, qui ei nouam fpeculandi maceriam fuggerendo , faccm ad Quadraturx 
adycareferandapreculifsec Nonalienisindigecfulcrisquimole ftacfua; neque 
alicnis fefe plumis putide exornare debec is.cui domi eft non curca fuppcllex.qua 
plura cciam volumioa poflec exornare , quemque vita citi us quam noux in Geo- 
tnctria veritates, nouaqueelucubrandi materia deficienc. Quod fi ex vngueLeo 
dignofcicurfacilcexcalioperefelicifsima P. Grcgorij inexhauftaque venadiiudi- 
cabicur. 

Hxc ver6 quae publici iuris iaro fecit Canca cum fint,camquevaria, non mira- 
bicur quis in cancam molem OpushocexcreuifTe, cum fingulx , quas paulo antc, 
receniui , materix, iuftum Volumen ficquafi folicarie cditx contticuere potuif- 
fent,etiamfiad Quadraturas Circuli nullo modofuiflentdirectx. Quidautcm 
nocuit fimul edi/ certe argctea aureaq; fuppcllex vno iu acrio conciunc & cx ar- 
ce difpofica, maiorem incuencibus admirationcm ingeric, quam fi per parces di- - 
ftra&a, varijique in conclauibus videnda proponj»'ur. 

Rurfus aucem quomodo macerix illx ha&enus intadx , auc obfcurius falcem 
propoficx Quadraruris rectiadhiberenrur , ficvcLedtorum animis nondumiis 
iaris imbutisplenc facisfaccrcnc,nifi carum nacura penicus eflet euoluca, enuclea- 
jeque propofica ? id aucem nullo modo fieri pocuiflec , nifi mulcarum propoficio- 
numquafifarragineconfarcirencurhbrifinguli. Prxambulum quod Libro fe- 
cundo prxmiccic Au&or fi placec infpice, illic confilij fui racionem dac fic haber. 
Prf/em Uber^uemde Frogreiftonibus jcribtmus, omnino neceffarius ejl tdjlernedam viam, 
.guiminimm CirculooJqmtdrdtomteducendo. Nom U* Umen hoc velim inte/hgat , vt 
tmnes omnino fropofitiones , qux in toto eim decurfu reperiuntur , ad eum finem retjuiri 
sredm , Jed ttuod jine vfu huim Itbri , quoad partes mtxime principales, dijficulter ad fco- 
fumperuenirequupo(pt : exigebat autem huins Libri trgumentum , ad doilrin* for- 
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mtm velleniter concinnstri, & cogutis mttcrm exorntri , nefetnm imperfettum ederc- 
mus. idemdefetfuentibmLibrisiadiciumferredigndberc 

Vc clarius camen fa&i rationem exponam.dicam omnia.Geometris fcribeban- 
tur hxc , quibus non fbla Qtiadracura circuli orexin mouet aut explet. alia nam- 
9 Cjuehabct Opus hoc, Dimcnlione Circuli haud inferiora , vti non femela multis 
iamannis virin Geometricis expeditiflimus Chriftophorus Grienbergerus So- 
cietatis Icfu , publrce ore litterifque Romx profeflus eft : qu$ prxterquam 
qu6dad Quidraturammanudeducercnt, Sc quafiviam apcrirent, nonmino- 
rem ipfa plaufum , quam Quadraturamerebantur, cumeaplane fbrent ipfius 
tuncquidemiudicio, nuncautem & plurimorumqui finc partiumftudio rem, 
prout cft, diiudicant, qux cum Antiquorum omnium elucubrationibus poterant 
comparirf. 

Iam vcro quis merito id xgre ferre poteft , Quadraturx circuli nomen Operi 
tara admirando fuifle prxfixum ? Quadraturam certc fi dcderit, non poterat id 
fane modcftionbus explicari verbis , im6 fat dignis exponi vocibus haudqua- 
quampoteft. EamfedeMjfe Au&or, cum Opusederet,planeiudicabat , iudi- 
catque etiam nunc ,imo magtsquotidie conhrmatur in fententia, quidquidali- 
qui fortalTe fccus.hcfcio quo fcrupulo.fenriaot. Vt quid ergo non ptahe loque- 
rctur, vtquiddiftorquendo verba, nimiumque moIliendofententiam,infinua- 
ret dubitare fe, quafi caufxfux vllomododiffideret? 

QtioJ fi vero etiam theorematicc tantiim Dimenfionem CircuIiabfoIuiuet,ne 
tum qui Jem quidquam foret, quod elatiorem efle-Iibri titulum quispoflec crimi- 
nari. Certe Tlieorema fuum Archimedcs ,quod tribus omnino propofitionibus 
expcdiuit, Dimcnfionem Circuli fiueQuadraturaraindigrtauit.nequequifquam 
id ei a tota amiquitate vitio vcrtit. Potuit itaque tres illas propofitiones , qux 
elegantiilimx licecfinc, folumTheoremacontinebantDimenfioncm Circuliin- 
fcriberc Archimedes, nonpoterit vcroR.P.Gregoriusfnbtililsimamillam.tot- ' 
cjue implicatam propofitionibus demonftrandi viam » qui vcluti Ariadnxfilo 
Thcfeus alter labcrynthum adc6 intricatam ingrcflus eft , impeditaf^ucfemitas 
labore improbo, conatuqueplufquam Herculeo explicuit, felicitateautemfum- 
ma cuiuis aperuit, eam inquam non poterit prxtenfo Qtiadraturx titulo Geome- 
tris porrigcre , ac veluti in manus dare? 

VtvteiTet, Quadraturamquc problematicc non dediflet Au&or, fcio ego 
fciuntque rem qui excuflere , ipfam Quadraturx inueftigandx rationcm , maio- 
rem apud Gcometrasadmirationem excicafle,qu;\mip(a, Archimedxx infiftcn- 
dovix, exhibitioQuadracurxpocuiueccxprimere ; maibremque apud ludices 
non prxoccuparos partium ftudio , fibi vr Geomecrx fubtilifsimi famam , exifti- 
mationemquc peperifle , hac methodo quadraturam quod indagarit , quam quod 
inuencrit inucniri eam pocuifle non mirantur Geomctrx ; hac vero viacam in- 
audita ,numquan\quceXpcc>ata quxri quod potuerir, idenimvero nemoeft'qui 
non obcupcfcat. Dele&ationi etiam fummx eft Geometris videre , alia ex partc 
emcrfiiTe veritacemhanc,quxinGeometrix lacebat fundo, quam alia expe#a- 
bant emcrfuram. fic nefcio quid iucunditacis arTerar, alio effodi thetaurum loco, 
inuenirique gemmam, qux alio prorfus , irrico ftudio nequidquam quxrc- 
bacur. 

Qiiod fiquid interim occurrerit alicui miniis quod placeacminufque quod 
faciatfatis, ludicium cerce Geometricumnon declinat Au&orj Gcometricum 
modo vere id fit. Vci enim fe hominemnouit, ita & nihilhumani a feaUenum pu- 
tatorat quinimo vt fcripto typis edito , agitecur pocius difcutiaturque res,quam 
vt tacito murmute, per hominuraora volitet ncfcio qux fama obfcurior , qux li- 
cet non eucrtat, obnubilat tamen apud horum ignaros ,auc apud cos quibus non 
vacatfinguladifcutere, obfcuratquc famam celeberrimi Gcometrx. Qubdfi 
quis typorum difficultatem refugiat,litteris certefcriptis, commodifsime confi- 
ci res tota potcft. fufficitautem Geometrx efle, vt gratifsimxfinc acceptifsi- 
mxque,cuiufcumquedemumetiamignotiP.Gregorio litterx, nouienimhu- 
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manitatem facilitatemque viri,fortafsisertUc1eabitur fitf fflagis ipfa veritas.etud- 
dabiturque fi quid obfcurius , vt in re noua fieri aflblet , occurrerit ■ pluraque ed 
padro in luccm fbrtafle venicnt % qua: in fundo ignorantia: , non line Geoffletrize 
dctrimenrolatuiflent.Verum Geomctrice, fi placet» agatur res»pernudas verita- 
tum propofitioncs,demonftrationefliue; neque pluribus opus eft, vbi veritas fola, ^ 
inquiritur. ™ 

Quodfi error detegatur , tantumabeft vtodiumpariturafit Veritds , qabd 
quidemapud inanjs gloria: futiles captatores , vanolaue locum habct , vtgratias 
criamampliflimasBenefa&orifuoa&urus , habiturufque fit Autfor : cum enim 
fummum malura quod intcile&ui poteft obtingere, fiterror , certc errorem dc- 
texifle, quod planc eum fane mcnti eft Hetraxifle . non poteft non fummum efle 
beneficium. atque itaapud ajquos Vericatis indagatores, ajftinlatorefi|ue » Verir 
tasamrcitiamparit. # . 
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PARS SECVNDA 

Qua Propofitionum y. 6. 7. 8. iz. & 74. 
Quae Libaio. Operis Geomerrici 
-ft. P* GREGORII A S". VINCENTIO 

• * * 

CONTlNEN T V ft. 

OENVlNVS SENSVS DECLARATVR, 

PRiFATlQ 

• 

Vorundam irigenia,quiprofludio quo in Quadratu- 
ramCirculi ferebantur > fedulo eam & Geometricc 

n _ w cx*minare VoiueruntiVeritatcm^uc propofirionum, 

adcalculosreuocare,torfcruntPforx>(itiones quazdam, quxin 
Libroi<$. Operis Geometrici R; P.Gregoru occurrerej eae 
crantquas modb pf arfixi, r.&y. 8. u.& r 4 . Quadraturarum vt 
italoquar fundamenta & bafcs. Qnx quidcm , vt riondiffimu- 
lcm quod res cft, brcuiflima: quod ilnt, obfcuriof es funt , nequC 
adebad percipiendumfacilcs-,& tamenciufmodi,vti1vclminl- 
mum ab earum mcnte deHedas , natae fint in crrorcs haud con- 
temncndos Lec"torum animosabducere , proutid nonnullis 
Geometris reipsaaccidiiTecompCrio.$edquofHodo Au&ori iri 
mcntemincidiifepotefat,non eomodo intelligeridas pfopofi- 
tiones fuasj quem carumnatura fcfret,aut vcrborum lcnfus na- 
tura? rationum,de quibus agituf, accomm odatus? 

Vifumitaquefuite fedfeeumobicemtoflere^remqueipferrt 
fubtilitatefua fancdimcilem j &C diftorto Vcriratis fcnfu malcaj 
percepto magis intricatam,quoad in me efit/paucis complana- 
re, ne cuiquam hac cx patte pofthaciriiiciatur mora. Ncque id 
a mc prarfertim attentari quifquam miretuf, aegf cvc fcra t : nant 
licct Au&or ipfe materias illas fufius elegintiufque alio quod 
mobtur,vtdixi,volumine,fufceperitcxpIicSdas,non vidcbatuf 
tamen diutius expe&andum , przfertim cum haec fefe occafio 
commodumobtuliffet, fatisfaciendi eorum clefidefio, quibu* 
hac inparte aliquidjpraterdata^requirividebatar. 

Pro* 
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Prodremus eric^a^uetra£latushic,& quafiprjelufiqvenw- 
ri Operis. Omniurrt verd qu£ dejnccps di&urus fum fenfum, 
ex ore Audtoris acccpi, 6c fncpius quidcm non vno tcmpore,nec 
vnomodo dataopera abcoexprcfTumv quem vtperctpcrctnihi 
vifusfum,tumdeniqucprout mihi quidcm videbantur intelli- 
gcnda ? expofui.C^x,fiLedoriBeneuoloarriferintidubiifque(i 
recerintfatis, idccrteAu&oriipfiacceptum refcrat.-obicurio- 
ra ycrbfiforian.fuerjnt , id mihi omninoadfcnbivqlo, -vt qjii 
rcrh fubtilliilimam , calamofaltcm exprimcre, non vfque adeb 
felictterpotuerim. Fortaflls tameneritquimcintelligat. Pro- 
pofitioncmverbipfam,<juamvnicampono, fiquis primafron- 
tc non perCeperit, Corrollaria ipfa fedulo perueftiget,&: tu m dc- 
mum patcbit feliciterne res fuerit euoluta. Rcm itaque prout 
poiTumus jordiamur. 

Atquc aPropofitione quinta& fextain quibus prima, imo 
vt patebit,vnica eratdifficultas,aufpicemur. 

Prop.j. ita fe habet. Data fit ratio aA ad 
A quamuisaliam quantitatem dtuifam in B & C. 

Dico quodratio AadB excedatrattonem A ad 
g \ , BC, ratione Cad B. Propofitio verb 6. hanc 
deftrucre videtur, qu# fic fe habet. lifdempoft- 
tU. Dico rationem AadB Caquari rdtioni <*AadB, minus ratione C 
adoA. \ 

In his verb propofitionibus cum contradiclio prima fronte 
appareret,Scholionbenelongumadie£tumeft,inquo&:fenfus 
earumexponitur,&contradi<Stiodcclaratur. Verumcum 6cil- 
Jud obfcuriusadhucvifum fitaliquibus,Propofitioneshasduas, 
aut potius vnicam , nam reuera in idem incidunt vt mox appa- 
rebit,hicexponimus Propofitionevnica, pofitamqucdemon- 
ftramus: deinde per Corollaria, exhac vnica propofitionede* 
du&a,remtotamexplicamus.ExquibusIiquidoapparebit,quo- 
rundafndubia, quasdcincepsexponentur, exdiftorto tantum 
huiusveritatis fenfuortumduxille*, propofitionemque ipfam, 
alium quam hic eliciamus fenlum,habere non dcbuifle,imb nec 
potuifte fecundum mentem Auctoris. 
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PRO POSITIO. 

Ata fit quaruis ratio A ad B C , cuius A 
co n fcqucns diuifiim fit in B & C. - 12 

Dico quod ratio A ad B exccdat ratio- 



ncm A ad BC , aliquo cxceffii rationis, B 
qucm determinat ratio Cad B, coilataad 
rationem B C ad B. 

Aut vt alijs quidcm verbis,(cd in idem recidentibus,vtar. 
Dicorationem A ad B cxcedere rationcm AadB C aliquo rationif 
exccflu , qui ad rationem maiorcm AadB, ficvtexceflus rationis quo 
ratio BCad B cxccdic rationcm BadB, fcilicet vt ratio C ad B cft ad 
rationcm B C ad B. 

. » 

Demomlratto. 

"D Atio A ad B eft ad ratiooero AadB Cvt B C linea eft ad B.per 7. de Propor- 
■^tionalitatibusP.Gregor.fed vtBCeftad B.itaeftratioBCad A,ad rationem 
B ad A , per l.eiufdem : igitur vt eft ratio A ad B ad rationem A ad B C, «ta eft ra- 
tio B C ad A» ad rationem B ad A. Sed ratio B C ad A , fuperat rationem B ad A» 
ficut B C fuperat B, colligicur id ex 114. eiufdem : igitur etiam ratio A ad B,fupe- 
rat rationem AadB C,«ficutB C fupcrat B. fed B C fuperat B exceffu C qui fit 
v g.duarumtertiarumtotiusBCi igituretiamrario A ad B fuperat rationem A 
ad B C exceflu qui iit duarum tertiamm rationis A ad B. Sed duc tertia: rationis 
B C ad B fu nt ratio C ad B . igitur ratio A ad B fuperat rationem AadBC ratione 
aliqua, quje fitad rationcm AadB , prout ratio CadB cft ad ratk>nein BCadB. 
Quod crat dcmonftrandum. 

QroUarium frimim. 

Hlnepatet primb quomodo errcnt ij,qui in 
nem hanc dum volunt,hoc mod6 procedunt, 

Sit, tnquiunt, A 1 a.B C vero hoc eft 6 diui 



fuminBquodiitz, &: C quod fic 4. Ratio A la 
ad B eft fcxtupla vt 1 1 ad a : ratio ver6 Aad 
fiCeft dupla vt 1 1 ad 6 Exceflus autem ratio- ' B C • 
nisfextupia; fuper dupla eftratioquadrupla, L 4 
& tamenin propofitione iam dicitur quod ex- # - 

ceflus fit ratio C ad B , hot cft 4 ad a q u a.- eft dupla. igitur ratio dupla & qua- 
drupla ,e*dem funtrationes> quod manifefte fallum eft. 

Ethancquidemtamliquidamdemonftrationemputant , quam vlla in Gec*> 
metria dari poflit. Vcrum manifefte oftendit (e propofitionem hanc penitiis non 
perciperequifquis eam hoc modonumerisapplicat, acproptereanullomodc* 
uiirum eft tam apertam falfitatem cx ea perperam intelleAa deduci. Primo cnim 
incommode rationem A ad B comparatam cum ratione Aad B C vocant fexta- 
plamcomparatamcumdupli. Deindefalfum fupponunt dum dicunt exceftum 
quo ratio Aad B exccdit rattonem A adB C eue rationem quadrupIam.Primum 
iamdeduco, fecuhdum Corollfequenticxponam. 

Imprimisdifctimeneftinmodoexponendi rationes AadB ,&AadBC fi 
fiimanturabiblute, & fi refpe&ue^d fefe inuicem comparatxaccipiantur. Ab- 
foluc e cnim loquendo ratio A ad B , fi ad nullam rationem refpe&um dicat , eft 

D ratio 
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ratiofextupla: hoceftnumeri 6 & i funtrol- 
_ A _ riiroi Dumeri quibus ratio A aJ R exponi po- 

, A " ~ teft; vti 8c ratio A ad BC eodemfcnfu eft 
duplaj&camenllrelatiue fumantur Kenrri*- 
B C nesadfcinulccm, funt vttripla ad firaplail. 

— - — l cumcnim ratio A ad B ad ratlbbem a ftl 

BC iitvt BC adBper7.de Propdrtional hoc 
eft vt6 ad a, fiue vt 3 ad 1 , clarum eft ratio 
nem Aad BC nonbeniexponi perrationem fextuplamadduplato , namhaeC 
ipfa ratio fextupkad duplam . adhuc in minoribus terminis exponi poteft , fcili- 
cct qubd fit vt tripla ad iimplam.Reducatur itaque ha:c ratio iiad 2 ad minimos 
terminos, prodibitqi ratio 6 ad i.item ratio 1 2 ad 6,reducaturad mimraostermi- 
nos , quorum antecedens fic etiam 6 , prodibitque ratio 6 ad 3. erit itaq\ic ratio 
A ad B ad A ad BC vtrad apparebitque qUod illae rationes ad minimos 
numeros reducla; , fint vt 3 ad 1. hoc eft vtratiot ripla ad fimplam. 

Mantfeftius autem apparebtt difcrir 
1 roen inter duas has expofitiones rationu, 



30 . filoco A afliimatur quacuis D *4 , aut 

E 3 o. rcmancntibus b Sc C. nam rurfus 

D ratio D ad B collau cum rattonc D ad 

24 B C , aut ratio Ead B collata cum ratitj- 

B C_ neEadBCeftvtCBadBper7.libride 
~~~ ~~Z Proportionalitatibus. quaproptcr ferri- 

^ per eft ratio tripla colbta cum fimpla ; 

lc tamcn fi abfolute fnmantur , ratio D ad B eft ratioduodecupla , # ratio ver6 D . 
ad BC tft ratioquadrupla. vti «Vratio E adB eft ratio'quindecupla,racio vc- 
ro E ad B C,eft ratio quintupla fiabfbluti fumantur,na vt fic.minonbus numeris. 
ea: raliones exponi non pofliinr. Reducantur autf bcrationes ad numeros mini- 
mos comune habentesantecedens,vt relatiue inter fe comparat*,poflincexponi 
iuxta fenfum.Propofitionis 7. de Proportional.erit ratio DadB quidem vt 12 ad 
1 , & ratio D ad B C vt 1 1 ad 3 ; quare cum 1 2. fit commune antecedcns.erunt ad 
fe inuicemhje rationes vt 3 ad 1. Et rurfus rationes Ead B, & Ead B C reducantur 
adnumerc^minimosquicommunehabeantantecedens, prodibuntque rationes 
1 y ad 1. & if ad 3 : quxrationescumrurfusinterfefintvt^adi, patetrur- 
fus rationem E B coropararam ad rationcm E ad B C cfTe rationesn triplam C6n£ 
paratamcumfimpla. ;•**<*• 
Nihil ergoinauditumaut mirum fupponit difcrimen illud quod ftatuimus in 
expofitionerationumabfolutdautrefpediue fumptarura , fi re&e perdpiatur; 
namidetiamlocumhabet,quandointer fe comparantur rationes qu# commu- 
ne habcntcon(equens,quomodocommuniterha<aenus rationes inter fe fuerunt 

comparata:.Sitenim ratio L ad N , & ratioM* 
L M adN; ratio L ad N eftduodecupla ablblutc 

tl ' fumpta » vti 3t ratit* M ad N eft fcxtupla : narn 

j»| ratioL adN folitarie fumpta minoribus nu- 

— mcrisexplicari non poteft , quam per laad 1, 

& ratio M ad N non minoribus quam per 6 ad 
1. eVtamen fi comparcturratioL ad N ad ra- 
tionem MadN » hoceft firationem quamhabet iz ad 6 ad miuimos termi- 
nosreducere veIis,diccturquodratioLadN,adrationemM ad N,fitratiodu- 
placopararacumfimplafiue vta adi. Eodemmodo, ratioquidem Aad B cft 

fextupla, & ratio A ad B C eft dupla abfolutd 
. A __^^___^ fumpta,fcdquandointcr fe conferunror , eaf- 

que fic collatas minimis numeris exponere 
vis, non re&cdices eflc rationem fextuplamt 
& duphm ; non enim illi funt numeri minimi» 
in quibus cxponi pofluni rationcs di&a? , nam 

fextupla 
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fextupta &" dttpla cum rurfus inter fe fint vt 6 ad i, minoribus adnuc nUmeri» co« 
rnodiusexpoinpofl'untacdebent,diccndoqu6d fintvrjad ti Qutdaucem bse 
expoiitio, redudioquc ad minimos terminos commodi afferat moxapparebit. 

Atquehoc eft myfterium, quod Lib.io.Operis GeometiProp.6'. in Scbolib af- 
fumptum fiuti quod fuGus explicare opere preciumduxi,ne quishtrbras putrdse 
ilthic quajfittsiorcaffefufpicecur* 

CorolUtutm ftcundum. 

1pAtetfecunddrriamreft£ exceflumipfum. _ , , ...^ 

*• quo ratio A ad B i upcrat rationem A ad * 0 
BC, ouemdixitProp.j. eileCad B.ctiam 
non efleab(phicum,ied refpe&iuum; adeo- D 
queerrarc plant* eosqui putant exceflum 
quo ratio A ad B fuperac rationem A ad 
B C efle rationem quadruplam^ 

Cum enim racio CadB non cahcum ex 




— , — — — . — 

ceflus iit rationis A ad B (upra racionem A tx 
ad B C,(cd & rationis D ad B fupra rationc 
Dad BC , im5& exceftus cuiufcum^ue 
demum £ ad candem B , fupra rationem B 
ad candem B C ; fatio autem C ad B fi ab- 
folute fumatur fempCr fitdupla, cuinam vmquam vel leuiflime Geometrids tjcl» 
&o in mentem vcnire poflet < qubd tatio A ad B fuperet ratiooem Aad BCex- 
ceflu C ad B j item quod ratio DadB fuperct raooncm D ad B C , denicjue fic ra- 
tioncm E ad rtfuperare rationem EadBC eodcm excefluj ac propterea rationes 
AadB vel D ad B aut Ead,B fuperare eodem plane cxccflu abfoluto, rationcs A 
adBC, vcl D ad B Caut E ad B C,fingu!as fingubs:quod came dici dcberec fi cx- 
ceflus Cad B abioluce iiimatur. Idaucem quam turpe foret fufpicari a Geomecra 
fubttliflimo pronunciatum efle , res ipfa clamat , cum falfitatis a minimo quoque 
Gcomctra argui pofiit. 

Longc aliter intelligeinda h*c funt.prout in Scholioad Prop»6\Lib. io» Operis 
fccomcr.rcdc funtexpofita. quae ficuiobfcuriora videantur,hic expono iritclli- 
gendaqul fint, prout ea perceperunt ij quinodumin fcirpo ooo qua:runt. 

Dicoigitur,iuxra demonftrata, rationem A ad 

Bfuperarerationem Aid BC exceflu rationis A 

quam determinat ratio C ad B nonqualifcum- j» 
^uC i fed collaca cum ratione C B ad B , vc afterit 
5.Prop.lib.io.aut vt 6".eiufdem, quam detcrminat fi C 

ratio C ad A relara ad rationem BCad A:nam re- ~~l 7 * 

ticra h± dux propofitiones , ade5 fibi contrari* 

non funt, vt fint plane identicx ; cum ratio C ad A ad racionem B C ad A , itecnl 
ratio Cad Bad rationem B C ad B, fint vt C ad B C per aj. de Proportional. cum 
confequens finguft; binaria; rationes cotnmune habeant* 

Itaqucvtclariusadhucloquar, fi totpartesrationisaufcranturl ratione A ad 
B,quot partes rationisC B ad B nufcrt ratjo CadB , relinqucturtandemaliqua 
racio qua: *co,ualis fit rationi A ad B C. 

In numeris idficdeclaratUr.Ratio BC adB fitvt 3 ad i ; 6cquia fatio A ad B 
collata cum ratione Aad B C eft vt B C adB, erit etiam ratio A ad B ad rationera 
A ad B C vt 3 ad 1, feu vttripla ad fimplam.exceflusautem quoB C fuperac B eft 
Choceft 4, cmn C poficum fi c 4 & B 2. icaque C eft ad B vt > ad i.Iam vcro cum 
ratio C ad B conferri debeat cum rationc B C ad B, hoc eft dupla cum tripli , au- 
feret ratioC ad B dnas tereias tationis B C ad B : adcoq ue & exCCflus quo ratio A 
ad B iuperat rationem A ad B C,erunt duxtertia: rationis A ad B< 

Non igictirexceflusracionis AadBfuperrationem AadBCeft ratioquadru- 
pla vtilli volebant, fed funtquatuor partes tationis AadBhoceft fextupte, quse! 
flecjuales funt duabus cercijs racionis criplac 

D x C#- 
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PAtettertifc quis dcnique excef- 
fus , & quomodo detrahendus 
fit. etiarain numerh>,a ratione A ad 
B, vt remaneat ratjo aequalis rationi 
A ad B C iuxta fcnfiim propofitio» 

— 2m nis. arationcenim AadB » itemi 
*4 rationc DadB, 8t a ratrone E ad B, 

G detrabendse funt duae tertiat ratio- 

8 nis A ad B,itcm duae tertia: rationi* 

A * Dad B.dcnique duae tertiac ratibni* 

x E ad B ; quod quidem fiet fi A,D, E 

P B C itadiuidanturvtidiuifacft BC mB 

— -■ i ■■ ■■■ — & C 5 hoe eft,auferantur ab antece- 

^ 1 4 dentrbus duae tertiac > remanebfc 

enimexratione Aad B ratio F ad 
B, hoc cft 4 ad n item ex rationc D ad B rcmanebic ratio GadB, hoceft 8adij • 
&exrationeEadB remanebit ratioHad Bhoceftioadi , quae xquales emnt 
rationibusAadBCvelD adBC,autE adBC fingulae finguf», vtconfideranti 
clar&pafet. 

I Quod fi alrud exemplum exercitij canlTa p?a- 

jyj t% "" ' cetj fit ratio I ad KL vt i* ad 8; fit autcm KL di- 

nifum in K i,& L6.ratio igirur I ad K ad rationem 
3 v ladKLcftvt KLadK, boceftvt8adz, fiuevc 

-J.: ZL- quadrupla ad fimpbm : excefTus autem KLfuper 

a- 6 Keft L^.ratioautemLadKfiuejad i,continec 

tres quartas rationis KLadK. exceflusitaCjuera- 
tionis Iad Kfuper rationemladKL.funttresquartxrationisIad K-ita^ueau- 
ferantur aratione Iad K tresquartse , quod fiet fi ab I antecedente auferantur 
tres quartae fcilicet a.remanebitCjUC M 3>adeo4ue & ratio M ad K 3 ad 1 quae ss^ 
qualis cft rarioai 11 ad 8. 

• •• ' " 

■. 

CoroBartum quartam. 

A A Tque ex hoc Patet quarto eodem mo- 

lx ■**-do decrefcere rationem A ad B, per 

D E F ablationem fa&amab iplb anteccdente A, 

g " """ ficutdecrcfcitperadditionemfadamadB 

* confequens : adeocjuc haec duo in idem 

g q planc recidere, modo in addirjone ad con- 

— m - fequens , & in ablarione abantecedente, 
2 * autcontra,proportiofcruerur: quod qui* 

demfietfiAita diuidatur in D E & E F, vt 
B C diuifum eft inB & Caut contra. Namficutfi £ ratione A ad B auferas duas 
tertias , quod fietfi Aitadiuidaturin E, vtEF fintdua; certiae totius A , rema- 
nebit ratio DE ad B , aequalis rationi A ad B C s itafiad Baddas Cduplum 
ipfiusB, ficvtC fint duaetertiaetotiusBC , eritratio AadBperadditionem 
C ad confequens B , diminuta duabus tertijs rationis A ad B« nam ratio 
A adBC , pcradditionemipfius C , aequalis fitrationi DE ad B , qux dua- 
bus tertiis minor eft ratione D Fad B hoc eft A ad B: eodem modo ficut ratio D F 
feu A ad B.per ablationem duarum tertiarum totius D F , fcilicet per ablationcm 
EF.reddirur diminuu duabus tertijs rationis DF feuAadB , renaanct enim ra- 
tioDEadB. 

Tota 
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Tota itacjue hic diminutio rationis , fit pcr fimplicem additionem ad terminti 
confequcntem; quod bene notandumcft ; nam pcradditioncm ad anteccdcns» 
augmentatio fit rationum. quomodoenim additur ratio -f-ad-f-, nifi augendo 
6 pcr 4 mancntc confcquente inuariato v't fiat-^-; eodcm modo fictdiminutio 
rationum , aut diminuendo anteccdens , aut certe vt hiC fit , pcr fimplicem addi- 
tioncm ad confcquens , maucntc inuafiatoantccedentc. 

Atquc ha;c eft dodr.rina j.& tf.Prop. I.io-Operis Geom.quam dcmonftratiuc 
ccrtam eflc ncmo ncgaucrir. Nequc quis dicat in terminis fic non fuifle propofi- 
tam,nampra;terquamquodmox in Scholio mentemftiam Au&or ipfe fatis cx- 
plicaret , alium ienfum Propofitiones ipfa; admittcre non poterant , vridemon- 
ftratio ipia fatis indicabat : neque propofitiones fefe inuicem vt videbatur de- 
ftruentcs, ied reipfa idem dicentes fimul iungcrc, in vllum Geometram,ne dicam 
in P.Gregorium vmjuam cadcre potuiflet , nulftudio id ipfum feciflet ad expli- 
candum fufius intricatamrem; quod fane luculenter in Scholio mox prajftitit. 

Libet tamcn oftendere propofitioncm ctiam vtia- A 

cct non aliterdebuiflb intclligi. Cumenimrationura j> — ' q 

A ad B,Sc A ad B Cdcnominatorcs fint C B, 5c B, non . 

poteratcxceflum iftaru rationti detcrminare , nifi per cxceflu denominatorisB C 
iupcr denominatore B; excefltisauteerat C.Ia vcro cu cxceflus illc C lltantcce- 
dens rationis C ad B, tllios ncmp6. qua ratio A ad B dicitur excedere rationc A ad 
B C.claru crat referendu cxceirum illu ad aliquam rationem cuiuspars erat ratio 
C ad B.illaautcm ratio ncceflario crat ratio C B ad B, qux ad ratione B ad B»om- 
nino ita fc habct, vtratio Aad B ad ratione A ad B C. Patet igitur propofitionem 
5-&idcm cftvde 6. quib eadeeft.prout iacebat,non determinare exceflum rationis 
A ad B fupcr rationcm A ad B C , niii per exceflum qui refpe&iuus eft modo iam 
expIicato,Sc nonabfolutus. Scd quia id obfcuriuspotetatcfle, idcircoadie&um 
Scholion^claritatis, vtdixi caufla,non neceflitatis. 
. Vcrum ad alias Propofitionesgradum-faciamus. 

QorolLxrium quintum. 

TBK hisprobc intclleclis , Patcty. nullomodo A 
■^zhymcr icam cile Prop.7. 1. 1 o.fcd veram planc- xx 
quc certam ac Gcometra dignam.Ea aflerit fi co- jy 

fcqucns fit ditnium v.g.inB & C,quod ratio Aad 

B C fitTatio A ad B , fimul cum rationc A ad C 4 _ 

Patetexdictis. nam pcradditionemrationis Aad 

C ad rationcm Aad B, fit confequcs B C maiuc.- *■ 4 

ac propterea ratio A ad B C minor eft quamratio 

A ad B : & quidem ea rationp minor,vt iam oftendimus,pr«c. Coroll. in qua ra- 
tione p«r addstioncm C > accrefcit confequens B. Vnde qiibniam B per 
additioncm C accreuit ad duas tertias , ctiam per additioncm rationis A ad C ad 
jationem A ad B.ciiminuta cft ratio AadB duabus terti jsjfitcjuc ratio Aad B fa&a 
c ft ratio D ad Bj qux ratio cadcm cft cum ratione AadB Cquare coftat aflertio. 

(orollarium fixtum.* 

Hlnc patet fextoerrare eos qui propofitionem hanc numcris cxponere dum 
volunt.vcramaugmcntationem rationum faciunt,cum tamen fieri dcbcatdi- 
minutio rationum, vt propofitio ritc exponatur,quod quidcm oftendo. Sic enira 



argximcntantur 



Ratio A ad B eft fextupla , ratio verb Aad Ceft 
tripla : tripla autcm addita fextuplc facit noncu-- 
plam 8c tamcn^vti patct ratio A ad B C cft dtipla; 
chymarricu igmir»inquiunt,eftdicere, quod ratio 
A ad BC, fit ratio Aad B firaul cum ratione A ad C. 
Sed vt ante prajmonui , errant ipfi plaac in co 



li 
B C 
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A quc<lrationem AadB,Sr AadCexprimantperri* 

" — tiones-i- 8c-f ' nara alUimunt rationcs duas qu* 

11 commune confequens habct,fcilicet vnltatem.ad- 

B C dunt^ueflbiinuiceraantecedentes/additisautcjil 
^ . ► antecedentibus clarum eft ficri rationem aliquam 
r-yr. maiorero,quam erataltcrutra-ln noftro aucem ca- 

fu t ratio A ad B,8c ratio A ad C.communc antecedens habcnt,confequentia verO 
diuerfa .quocafu,per additionemconfequentium dimmutareddituralterutra ra- 
tio,imo vtraque folitarie fumpta. 

Cumitaq^icrationesAadB, 8c Aad Cad numeros minimosreducerevolunt 
(quod raciunt quando rationem AadB vocat fextuplam 8r rationem A ad C vo- 
cant triplam)vt re&c ftet exemplumin numeris,proutindicaUiin Corull i. redn- 
catur ratio Aad Badnumero$minimos,eritc|ue vt6ad i : Scratio Aad C redu- 
catur ad numerosminiroos,quospatitur antecedens 6,prouenietj]uc ratio 6 ad z. 
addantur autem duac confcqueutes I & * prouenieoc j, fiet^ue ratio 6 ad 3 , qua- 
liseft ratioAad BC» iaado. 

Qubd fane verum eft : nequeegoquidquambic chymcricum , imb ncabftru- 
(utn quidemagrK>rco,ntfironequoduimmutiorationurn(]uz fitperadditionem 
confcquentium, ignotamultis cum fuerit , occafionem dederit coniungendt ra> 
tionem iexruplam cumtripU peradditionem antecedentium. non aducrterint 
autem hic non fieri augmentationem tationumquefitpcraddirtonem antcce- 
dentium, fcd veram efse diminutioncm rationuo&qux fit per coniequcutiumad- 
ditionem,qualcm requirit propofitio. 

CoroUariumJeptimHm.- * 

A B IJInc rurfus Patet feptimd refle etiam pro- 
— — * ^pofitameflePropr.U lib.io. OperisGeom. 



10 • quadjcitur , quodquandorationis ABadCD 

C D tam aniecedens quamconfequensdiuifum cft 

" inquotcumq[uc,aptecedensquidem v.g. in A 

it B,confequens vero in C 8c L>,quod ratio A B 
adCD,(ltratio Aad C,Sc AadD,fimulcumratiombusBadC>& Bad D. _ 

Ratio enim A ad C.fimul cum ratione A ad D (per <quam diminuirur ratio 
QeftraticrA adCD#viiiamoftenfum cft: ifemratro-BadC,fimoI cum ratione 
B ad D (per quam diminuitur ratio B ad C ) cft ratio B ad C D. fcd ratjo A ad C 
D.adm n fta rationi B ad C D xquatur racioni A B ad C D,cum vtraquc ratio idem 
habcat confequcns : igitur ra tro A B ad C D,eft ratio A ad C, cum rarionc A ad D, 
vna cum rationibus B ad C Sc B ad D-quod «rac dcmonrtrandum. 

In numeris id cxpcriri fi placcr , operarc hoc modo. A eft ad C vt f. ad 1 * Sr A cil 
•dD vt^.ad j.reduccndatcnim funt rationcs illar ad numeros minimos quicom- 
tnunc habearftantecedensvc antc dixijcaquc coniungeiamconlcqucntcs.t & 
exurgcnt 4, Sc ratio AadCD erit vt j.ad ^Jtcm B cft ad C vt 4 ad 1 &: Wcll ad D 
vt 4 . a d jinam & illar rtrtoncs rcducendae funt ad numcros minimos commune ha- 
bcntesantecedens raddc,] ,&r ficnc 4,8c tatio Bad CDcrit vt 4.ad 4-Iam verc» 
quoniam rationes j.ad 4, & ^ad 4x0 m m u nc habcnt confcqucns fciliccr 4>addan- 
turanceccdcntcsf. 8c 4, cxurgent 9 , rationcfqueficfibiinuicemaddita: cruntvc 
9. a d 4, qus eadcm plane ratio eft cum ratione ABadC D,i8.ad 8. 

£x hisomnibus itaque concludo t rcm planam eflc &c apertam, tptamque diffi. 
cuftatem cx modo loqnendi milius commodo cxfurgcrc,&: poftea pcr opcratio- 
nem crroneam intricari,VoIunt cnim rationcs qux communc habcnt antcccdcns, 
tum quando inter fe comparatur vocare rationcm triplam U fcxtuplam.SC c.cum 
tamen trtpla & fcxtupla commane habcant anteccdens.ac proptcrca,quid mirum 
in carum additionc errari,cum antccedcntcs fibi addi non dcbcant confcquente 
inuariato,vtfitina.dditionc vera per quara fit augmcntatio rationis, fcd confc- • 
qucntcs fibi inuicem iungendi fint antcccdcntc inuajriato , vt pct cam additio- 
ncmfiatdiminutio racionis. * 

Qno 
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Quomodo crgo vocanda erir,inquics,racio ii. ad 24 comparata curh rationeia, 
a d 4? Certc non poteft dici fcxtupla tomparaca cum cripla , fi in minimis numeris 
eam comparacionem exprimerc visjnam ratio u.ad t. ad. rationcm 11. ad 4. cft 
vc 4. ad i, vocartdaque citct dupla compat aca cum fimpla. Aduertc tameh quod 
iicct ratib it. ad t. comparata ad rarionem ll. ad 4, vocctur ratip dupla comparata 
cum fimpla.fi «men rarionCro li.ad i.addcrc vis ratidni iz. ad 4, ac proptcrea 
rarionem iiiad 1. rcddere diminntam duabus ccrcijs ,nOn pofllsduplam racionem 
addcre fimplz.nam cunc fic ftabit cxeroplum -f fic -j-", antccedencclquc erunc di- 
uerfz & confequcns coromunesadditifque anteccdchtibus abgcbitur racjb.vcrum 
redigi dcbct prior ratio ad minimos cerminos vc 11. ad 1, ad rationcm 6. ad i; fe^ 
cunda vero ad mrnimos rcrminosquos patituridem anteccdens.tf;ficque demurh 
ftabic exemplum — f- : addancurquc confequentes, fient 3, 8c prodibit racio 6M 
j,qualis eft n.ad6, quzdiminuta eft cluabuS tcrtijs racioncs 11M*. 

* 
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EX hbc Patct 8.vcntas Prop.54. Operis Geomct. 1. 1 o.qua dicicur,fi dcncur duz 
rationes A B a«1 C D , 3c £ F ad G H , quarum tam ancecedences qua" m confe- 
quentes diuifz Gnt irt quoccumque AI,IB;CK,KD;EL,LFiGM,MH;ra- 
cioncm. A B ad C D . cflc ad racioncm E F ad G H.vt rationcs A I ad C K . A I ad 
KD>lBadCK,lB adKDfimul (urriptr, font ad rationes ELad GM.ELad 
M H, LFad G M.LFad M H fimuKumptas. Pater inquam,quia , rationcs qua- 
cuor primzfimul (umptx* fiuc fibi inuiccm additz eo modoquodictum cftincorn 
y.func ipfiflima racio fiue confticuunt ipfam rationem A B ad C D ; fimiliter ex ra- 
tiombus,quacuor fecundic fibi addicis eodem modo confticuicur ipfiflima racio E F 
adGH. 

Atque ex hoc Srcort ollarium eiufJem propoficionis fic manifcftum, quod fic Cc 
habct.* 

Si racionum ABadCD,&EFadGtf parces ezdem auc fimiles ratiortes fue- 
rimfinidcmenim Inciditrationeseirefimilcs&eaiHem vc patec ex 1.8. dcPropor- 
tional in opere Geom) tum cocx raciones ezdem auc fimilescrurtr.Hoc eft fixatio 
v,g. A I ad C K fimilis (i t rarioni E L ad G M, icem racio A Iad&D fimiiis rationi 
E L ad M H ; rurfus ratio I B ad C K fimilis rationi LF ad G M ; denique & ratid 
I B ad K D , fimilis^ rationi L F ad M H,ctiam tota ratio A B ad C D ftmilis eric ra- 
tioni EFad GH,patcc cx prxcedenti; Atqucficcomplanacaeft^iificuitas qus 
in a, j, & 4- Quadratura poflct oceurrere. 
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. Corodartum nonum. 

"C X Prop.S.I.io.Oper. Gcom. 
"■"'explicata Sc intelle&a prouc 
eamintelligimushic inCorrol. ' 
7»Patet 9.quomodointclligenda 
fit,.&quomodoverum fenfum 
babcat Propji. lib. 10. Oper. 
Geom. ' 

In hac oftendcrat Au&or in 
cafu que proponiti quado {cilt- 
cetfuntquatuor ordines conti- 
nucproportionalifi AB C D V, 
FGHIV.LMNO V,QRS 
T V communemhabentesvItimamV, quodratio AadL, fitdtiplicata rationis 
C ad N,& ratio C ad N duplicata fit rationis D ad O» item quod ratio A ad Qdu- 

Slicata fit rationis C ad S,& ratio C ad S, duplicau rationis D ad T. Itcm oftcn- 
eratquodratioFad Lduplicatafit rationis H ad N > & ratioH ad N duplicau 
rationis Iad O; dcniquequod ratio Fad Qduplicata fit rationis Had S > Sc ratio 
HadS duplicata ratioois I ad T- 
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Hisitaexpofitis 8c denionftratis.infertquod ratio tota A F ad L Qtoties con- 
tincat rationem totam C Had N S, quoties ratio CHadNS, contiuet rationero 
DiadOT. 

■ rnprimocumnoncfictdiificultas , confequentia tamen haec vltima vila eft 
difficilis, im6 & falfanoohullis, cum camin^nimerisperoperationcs varias cxa- 
minare voIunt.Verum quid fi non re&e caroperationes aduibeantur. ? Nam cum 
ex Prop.8.Iib.io.dcmonftrcturhxccontcqucntia , ccrte nonalium fcnfum Prop. 
ha:c iz,eiufqucvttimaconfcquentiaquammodopofui haberc poteft, quamipfa 
S.Propofitio rcquirit;alioquin fruftraea addemonftratiouemadhiberctur.Aliuro 
vcro (enfum ilti fi arfingas, quis miretur iufalfas confcqucncias , exca pcrjperam 
intcllecta quempiam dcuolui ? Hic igitur genuinus eius propofitionis (cnfus eft; 
aliis verbis in idcm reccdencibus expofitus: 

Tota ratio quanritatum AFad LQ coftituitur cx rationibus fibi additis iuxta 
fenfum Prop.8.iam explicatum Corr./.qux quidcmrationestotiesmultiplicatje 
funt rationum carum qui fibi addita; iuxta fenfum Prop 8. conftituunt totam ra- 
tionemquaatiutis C Had N S,quocies rationes illje conftitucntcs rationem C H 
adN S funt multiplicatx rationum itlarum , quae fibi additx iuxta fcnfum Prop.8. 
conftituuut totam rationem quantitatis D I ad O T. 

Quodquidem vcriffimum elTcdcmoftraturexeadcro Prop.8.intelle&aprout 
camintelligendamdiximusCorr.ooftro7 Namratjototius AFadL Q, confti- 
tuiturexrationibus AadL.AadQ.Fad L, FadQj itemtotaratio CHadNS 
conftituiturexrationibusCadN,Cad S,HadN,Had S : dcnfcjuetota ratio D I 
adO T, conftituitur cx rationibus D ad O. D ad T,I ad O.l ad T. Oftenfum au- 
tcm eratin cafu iam pofito rationem A ad L eflTc dupticatam rationis C ad N ; ra- 
. tionem vero CadN duplicatam efle rationis D ad O » itcm rationcm A ad Q du- 
p!icatameflerationi|Cad S,&rationemCad S duplicatameiTerationisDadT: 
rurius oftenfum rationemFad L dupIicaumefTe rationis H ad N, rationem ver6 
HadN duplicatamrationis Iad O; denique rationcm F ad Qduplicatam eflera- 
tionis Had S Sc rationem H ad S duplicaum eile utionis I ad T. Igitur patct ra- 

tioncm 
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tionem totam A Fad L Qconftitui ex rationibus toties multiplicaris rationum ea- 
rum,quae conftituunt rattonem totam C H ad N S>quoties ex rationes qux con- 
fticuunt rationcm rotam C H ad N S funt multiplicatx rationum, qux coftituunt 
rationem totam D I ad O T. 

Quo pofico, cum ratio AFadLQnon differat aracionibusiis fimulfumptis 
qux conftituunt rationcm A F ad L Q^pcr combinationem iam explicacam Cor- 
rol.y.qua: vera eft detra&io fimul & additio.idemque verum etiam lit in rationi- 
bus C H ad N S,& D I ad O T,patet iam quo fenfu verum fit.rationc AFadLO^ 
toties cont inere rationcm C H ad N S,quoties ratio C H ad N S continet ratio- 
nem D I ad O T. continct nempc ratio A F ad L Q, rationcs eas ex quibus confti- 
tuitur,qux quiderntotiesmultiplicat? funt rarJonumearumquasconcinet ratio 
CHadNS&ex quibus ipta coftituitur.qupties rationes quas oontinet ratio CH; 
adNSSc exquibus confticuirur y multiplicatxfuntrationum qiiascontinecratio 
D lad OT & exquibusconftituttur. 

....... t .... 

- ■• « 
CorolLrmm dccimum. 

U Inc Patet to. eos ralli quf exiftimant ia A F C H 

* hacpropofuionedici.autfaltem debcre ■ " 1 ' ■ . . . — ' 

dici, ii ratio A ad L fic duplicaca rationis C L N 

adN,&rurfusfiratioF ad L fit duplicata ~~ — * * " 

rationisH^dN,&c. ( reliquascombinatio- V X 
nesomitto vt verbis parcam ) quodctiam 

ratio AFad L fit fuiura duplieata rationis CH ad N ; quodtamcn nonnulli pu- 
tantcs finc vflodubio.&ablquecontrouerfiain hac propofittonefupponi, fallum 
id tamen cflTe in numeris inueniunt.neque errant;falfum id enim verc eft, patet- 
que id line longis ambagibus.Nam vt rationi A ad Lqux duplicataponiturefle 
rationis C ad N.addatur adhuc vna ratio Fad L , lic vt codflatum ex illis rationi- 
bus, fcilicet ex ratione A ad L & altera illa rationeadie&a, duplicatam habeat ra* 
tionum C ad H & Had N conflatarum in vnam rationem.deheiu imprimis ratio- 
nes C ad N, & H ad N coalefcere per multiplicationem ^fiat itaque vtH ad N f 
ita N ad X,eruntc]ue rationcs CadN, &HadN ftbi addita: per roultiplicationc, 
prouenietqueratio C ad X. iaro verocum ratioFadL pofita,fit dnplicata ratio- 
nisHadN,hoceftNadX,fiatvtFadL,itaLad V,erit& ratioLad V duplicata 
rationisNad X.totacjueratio A ad V critduplicata rationum C adN&HadN 
fibi additarum pcr multiplicationc per 75. Iib.de Proportional. longcautemalia 
•ft ratio A F ad Lquam A ad V. Quis id ignorat qui in rationum natura aliquo- 
roodoeft vcrfatus / & id P. Gregorius non .inimaduerterit, qui rationum fcien- 
tiamadei) amplificauit vtpaflim notumeft, quicjue rationibus quibufcumque 
ac^u6 commode vtitur ac Euclidcs lineis? 

Caunaitac]uequare iftae rationes ALad FL additas fibiinuicem prout vulc 
Propof. 1 r. lice.tfingula; duplicatx fint rationum Cad N,& HadN, non confti- 
tuantcamcnaliquam rationem AFad Lqux fitduplicata rationisCHadNroa- 
nifefta eft , quia rationes A ad L & F ad Lnou coalefcuntper mnltiplicationem, 
fedpcr veramadditionemjfiuequta noncoaiefcuntiftasrationes vt multiplica- 
t a» (unt rationum C ad N, & Had N, fed vt rationcs fimplices funt. Eodemque 
rnodorationes C ad N & H ad N non coatefcunt permultiplicationem.nam vt fic 
faciunt rationcm C ad X vt iam oftenfum eft; coalefcunt autem & ratiooes C ad 
N, & H ad N per meram additionem rationum , vtrationesfimplicesfunt, non 
autemvtmultiplicantur per rationes alias. Im6 vtprcfliusloquar huIU operatio- 
ne hic opus eft,natn citra vllam addicionem extriniecam.coaluerunt iam rationes 
CadN&HadNin ratione C Had N,quia reuera ratio C Had N eas a&u con- 
tinct. idcmqueeft in reliquis rationibusobferuandttm. 

Rationes porr6 AadL, &FadLlicet reipsaduplicatx fint rationum C ad N, 
& H ad N fingulx fingularum , non tamen vt fic confideratx mutationem vllam 
iafe accipiunt; quare manet ratio A ad L, & F adL fiueconfiderentutin ordine 
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ad rationes C ad N» jc H ad N fimpliciter vc rationes funt, fiue confiderentur vt 
duplicata- funt earundem. Additac autcm hic confiderantur vt fimplices rationcs 
funt, per mcram additionem ; aut fi confequentes etiam diuifac fint , per meram 
additionem &detra&ionem,modo expUcato C01T0L7. 

A F C H D I Cuiod fi pct** 

■■ - — ■ 1 ■ 1 1 f *" — quotic» ergo ratio* 

f» xj O AFad L multipli- 

_fl - • .. Jz^ cata iit ratiouis CH 

adNj refpondeo id 

! P ad hunc difcurfiini 

minimc determirtari debere, nec reqtiiri * non enim indagatur hie ratio duorum 
totorum inter fc, (ed aflummir cercia quaedam ratio D i ,vi O, qua: cum talis eile 
reperiacur, vt rationes omncs eam confticuences, toties multiplicentur a rationi- 
bus conftituentibus rationcm C H ad N,quoties rationes hae multiplicanrur a ra- 
tionibusconftituentibus rationcm AFadL, infertur quod ratio A F ad L conti- 
neat toties rttiones confticucnces rarionem C H ad N ( quas funt ipfiflima ratio 
CHadN) quociesrationea conlli tueutes rationem C Had N ( qux lunt ipfimV 
ma ratio CHadN) continenc racionesconfticuentei rationem D 1 ad O , qus 
funt ipfiflima ratio D I ad O. Non autem id infertur ex eo quod ratio A F ad L 
fit duplicata rationis C H ad N, & quia ratio C H ad N duplicata eft rationis D I 
ad Omamid quidem planc falfumeft, nec vmquamaflumptumvelper vmbratn 
in difcurfu P. Grcgori j. 

Nam ex co quod ratio A ad L duplicata fit rationis C ad N,6r ratio C ad N du- 
pltcaurationis Dad O, quid inrlrcs quod rationiAadL inordine^adrationcin 
CaH Ncompctat, quod nmulcciamcompecacracioni C ad N in ordincad ratio- 
ncmDadOr AnquodratioAadLtotiesfitduplicacarationis CadN , quoties 
ratio C ad N dupficata eft rarionis D ad 0?boc autem nihtl planc fienificac.Qujd 
enimeft toties eue duplicatam rationemalterius rationis , quocics hajc altera ra- 
tioduplicata eft cuiufdam certix? Redc tamen inferes quod ratio AadLco caiit 
toticsmuk»plicatafit rationis C ad N , quoties hxc eft multiplicata raciouis D ad 
0,quiavtraque aiterins eft duplicata : & quod ratio Fad L toties iit multiplicata 
rationts H ad N, quotieybeccft multiplicatarationis 1 ad O , ob eandem rarionc* 
Qiundoverodiciturquodratio A F ad L toties contineat rationcm CHad N, 
quoties hcc ratio continct rationem D I ad O, hoc non infcrtur vllo modo, ex eo 
qu6d ratioAFadLficduplicatarationisCHadN,&quodratioCHad N du- 
plicata fit rationis D I ad O, iedex eo quod ratio AFad L contineat tot ratioucj 
ex quibus conftituirur^u* toties multiplicatx funt rationum carum quas conti- 
net ratioC H ad N, & ex quibus conftituitur , quoties ea: rationes quas contmet 
ratibCH ad N,& ex quibus conftituitur,multiplicatx funt ratkmum earumquas 
continct ratio D I ad O & ex quibus conftituitur , vt iam /aepius didtum. luuat 
enim&piusidem^diucrfis modisaliquandodixuTc, vtcaudempercipiaturquia 
fenfus fit Au&oris. 

Latetlucquidemaliud quoddammyfterium , ex quo oftendere poffem ratio- 
nes has minimc eile pofledupHcatas,& tamen verum efle quod toties fincmulcr- 
plicatc. prima fccunda:,quottes iecuncla mulriplicataeft tcrtixi fed quia longioris 
idefletdifcurfus ,rnaiorifquemoliminis quam vtlibcllohoc id explicari poffit, 
vifiim td ruttomittere: prsefertim cum Aud or ipie in dedu&ione narum mate- 
riarutn» quam prx matuous habet, id iuculcncer fi t praftiturus. 
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GorotUriumwndecimum. 
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* 

t X his Pateti1.errarerurfuscosquiexfrop.i2. putamnt fequi rationes A £ 
•*-'ad L,C Had N,D lad O efle rationes eotinueproportionales.Na, inquiunt, 
ratio AFadL duplicata eft rationis C Had N, & ratio C H ad N, duplicata ratio- 
nis D I ad O. igitur rationesestfuntcontinue proportionales. Atquc hoc rtiodo 
rurfus Propodtionem uexaminaredumvolunt,inueniuntrationesAFadL,CH . 
adN,DIadOnon efle continue proportibnales. 

Scd quid mirum fi ex errore^ fuppofito f veritatem,quato fibi imaginantur fequi 
debere,noneIiciant?Nam imprimbnufquamaflumptum eftrationem AFad L 
duplicatam efle rationis C H ad N ; & hanc rurfus duplicatam ratioms D I ad O- 
nam hoc falfumefle iam oftcndimus. 

Deinde vt hocaflumeretur, tamen minime fequeretur ratiprieseasefie conti- 
ituc proportionales. Quod quidem innumeris priusoftendo , deinde id ipfum 
Geomecrice demonftraturus. 

Supponoex l.de Proportionalitatibus P.Gregorij , fi tres continue proportio- 
nales rationes exhibitaj fuerint.rationem mediam in fe duclam , idem producere* 
quod ratio prima du&a in ter,tiam. 

Sitiam A,B,C,D,Eordn qninquc propornonalium.Ratio Aad Eduplicataeft 
rationis C ad E : ratio autem C ad E duplicata eft rationis D ad E.non tamen idc5 
rationcs A ad E.Cad E,D ad E continue proportionales erunt.quod fic patet. 

Fiat vtCadE, itaEadFjtunc ratio . • ,/ j 4 j 

C ad E ducta in ie producet nftioncm a H r> n % r* c 
CadF. ItemducaturratioDadEinra- A B C LJ c. G V 
tionem AadE fiue fiat vt D ad E ita E ad Gj prodibitqtie ratio Aad ChoceftB 
ad F.patet autem rationem B ad F eandem non efle cum ratione C ad F. non igt- 
tur funt rationes Aad E& c ad E,deinde Dad Eproportioqales,quamuis dupli- 
cau fit ratio AadE rationis C ad £i queraadmodum ha:c ipla ratio C ad E, eft du- 
plicata rationis DadE. 

Confirmabttur hoc ipfum fimili A B C D E 

feredifcurfu.Ponanturdenuoqua- — ' 1 — — *- — 

titatcs A,B,C,D,E continuareeandem rationcm Aad B. erit ita4 ue A ad E 
duplicataeiusquamhabetCadE: & fimiliter C ad E duplicata rationis D ad E. 
cum^uehabeanttresha:rationescommunecon(equenserrtratio A adEadra- 
tionem CadE,vt AadCperpropofitionem fecudam libri de Proportionalitati- 
bus : Sc ob candem caufam erit ratio C E ad D E , vt eft C ad D. quia verb ratio- 
nes esedcmeflefupponunturproptercontinuationem.eritratio A adC <iupli- 
catarationis AadB, boceftdupIicataCadD.quareratio AadE, CadE DadE 
proportionales nonfunt, cumtermini A,C,Dproportionales cfle non poffint. 

I N I S. 
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